
Zeitschrift: L'Enseignement Mathématique

Herausgeber: Commission Internationale de l'Enseignement Mathématique

Band: 39 (1993)

Heft: 1-2: L'ENSEIGNEMENT MATHÉMATIQUE

Artikel: DENSITY RESULTS ON FAMILIES OF DIOPHANTINE EQUATIONS
WITH FINITELY MANY SOLUTIONS

Autor: Ribenboim, P.

Bibliographie

DOI: https://doi.org/10.5169/seals-60411

Nutzungsbedingungen
Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften auf E-Periodica. Sie besitzt keine
Urheberrechte an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich für deren Inhalte. Die Rechte liegen in
der Regel bei den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Das Veröffentlichen
von Bildern in Print- und Online-Publikationen sowie auf Social Media-Kanälen oder Webseiten ist nur
mit vorheriger Genehmigung der Rechteinhaber erlaubt. Mehr erfahren

Conditions d'utilisation
L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En règle générale, les droits sont détenus par les
éditeurs ou les détenteurs de droits externes. La reproduction d'images dans des publications
imprimées ou en ligne ainsi que sur des canaux de médias sociaux ou des sites web n'est autorisée
qu'avec l'accord préalable des détenteurs des droits. En savoir plus

Terms of use
The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. Publishing images in print and online publications, as well as on social media channels or
websites, is only permitted with the prior consent of the rights holders. Find out more

Download PDF: 18.11.2025

ETH-Bibliothek Zürich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch

https://doi.org/10.5169/seals-60411
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=en


22 P. RIBENBOIM

According to the theorem of Schinzel and Tijdeman, for every m ^ 2 there
exists Cm > 0 (and effectively computable) such that if (x, y, z) is a non-
trivial solution of (Em), then \x\ ,y,z< Cm.

Lemma 7. With above hypotheses, if m ^ 2 and k > Cmi then

(Ekm) has only trivial solutions.

Proof. Let k > Cm, let (x,y, z) be a non-trivial solution of (Ekm). So

f(xkm)=yz, thus (xk,y,z) is a non-trivial solution of (Em). Hence
I xk I < Cm < k. Then | x | < 1 and therefore /(0), /(1) or /(- 1) is a proper
power, which is contrary to the hypothesis.

Let F {m ^ 2 | (Em) has only trivial solutions}.

Proposition 8. p(F) 1.

Proof. Let F' be the complement of the set F\ it suffices to show that
0.

For each prime p, kp e F for each k > Cp, according to lemma 7. So

Np n F' is finite. By lemma 2, \xÇFr) 0.

Actually, the complement of F is finite, if / has at least two simple
zeroes.

We note the following interesting application. Let a, b, c be non-zero
c a c

integers, such that and ± are not zero, nor 1, nor proper powers.
b b b

a c
Let / —X The above result is applicable to the polynomial / and

b b

yields :

The set of m ^ 3 such that there exist integers n ^ 2, and x, y, with

y ^ 2, satisfying axm - byn c} has uniform density equal to zero.
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