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SUR LES INVARIANTS DE VASSILIEV
DE DEGRE INFERIEUR OU EGAL A 3

par Jean LANNES

0. INTRODUCTION

L’objet de cette note est de montrer que les invariants de Vassiliev de degré
inférieur ou égal a 3 d’un nceud de R3, donné par 'une de ses projections
génériques, s’expriment comme des sommes de termes indexés par les parties
a 2 et 3 éléments de I’ensemble des points de croisement.

Il s’agit d’une suite, suscitée par la lecture de I’article [Ba] de Bar-Natan,
de la note [La] ou ’on montrait que I’invariant de Kervaire d’un noeud
s’exprime comme une somme dans Z/2 de termes indexés par les paires de
points de croisement (I’invariant de Kervaire est I’'unique invariant de Vassiliev
a valeurs dans Z/2 de degré inférieur ou égal & 2, non nul, nul sur le nceud
trivial).

Le présent travail est trés élémentaire. Le paragraphe principal est le 4-ieéme
dont le contenu est essentiellement le suivant:

1) On observe que la partie formelle de la théorie des invariants de Vassiliev
(paragraphe 1) conduit aisément a leur expression en termes de points de
croisement si le degré est supposé inférieur ou égal a 3; les calculs sont menés
avec le formalisme du paragraphe 2.

2) On oublie le 1) (du moins on fait semblant!). On considére a priori ces
expressions et I’on vérifie qu’elles sont invariantes par les mouvements de

Reidemeister; les seuls ingrédients de cette vérification proviennent du
paragraphe 3.
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