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292 J.-L. LODAY

Il est donc naturel de penser que, dans le contexte multiplicatif (i.e. GL),

le bon groupe TF{n) est KLn(F)

11. Intégrer les algèbres de Leibniz

Le problème consiste à définir des objets algébriques qui seraient aux
algèbres de Leibniz ce que les groupes sont aux algèbres de Lie. Ces objets
mythiques seront appelés, pour l'instant, des coquecigrues. Une coque-
cigrue G devrait être munie d'un «commutateur abstrait»
G x G - G ayant certaines des propriétés des commutateurs dans les groupes.
Les groupes seraient des cas particuliers de coquecigrues et toute coquecigrue
aurait un groupe universel associé Ggr. Les théories d'homologie HL* et de

cohomologie iLL* devraient s'étendre à la catégorie des coquecigrues et le

groupe HL2(G,A) classifierait les extensions, dans la catégorie des

coquecigrues, de G par A. En particulier il devrait y avoir au-dessus de

SLn(F) une coquecigrue universelle fournissant une extension de SLn(F) par
Fx a Fx pour n ^ 5.

L'une des relations attendues entre coquecigrues et algèbres de Leibniz est

la suivante. Les commutateurs abstraits définissent une série centrale
descendante dont le gradué associé est une algèbre de Leibniz (le crochet étant

induit par le commutateur abstrait). Une coquecigrue libre doit donner une
algèbre de Leibniz libre.

La catégorie homotopique des coquecigrues simpliciales devrait fournir un
modèle entier de la théorie de l'homotopie non commutative décrite en 8.3.

Une coquecigrue munie d'une structure de variété (avec quelques

compatibilités) serait un groupe de Leibniz, c'est-à-dire que l'espace tangent
aurait une structure d'algèbre de Leibniz (on peut rêver).
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