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3. DERIVATIONS ET BIDERIVATIONS

3.1. Définitions. Soit g une algébre de Leibniz. Une dérivation d: g = g
est une application k-linéaire qui vérifie

d([x, »]) = [dx, y] + [x,dy], pourtout x,y€g.
Une anti-dérivation D: g — @ est une application k-linéaire qui vérifie
D([x,y]) = [Dx,y] — [Dy,x] pour tout x,ye€g.

Notons que si g est une algébre de Lie il n’y a pas de différence entre dérivation
et anti-dérivation.

Par définition, une bidérivation de g est la donnée d’une dérivation d et
d’une anti-dérivation D qui vérifient en outre

(3.1.1) [x, dy] = [x, Dy], pourtout x,yegq.

3.2. Bidérivation intérieure. Pour tout x € g ’application ad(x) définie
par ad(x) (¥) = — [y, x] est une dérivation et ’application Ad(x) définie par
Ad(x) () = [x, y] est une anti-dérivation. De plus, (ad(x), Ad(x)) est une
bidérivation (cf. 1.1) appelée la bidérivation intérieure associée a X.

3.3. L’algébre de Leibniz Bider (g). L’ensemble des bidérivations de g
forme un k-module que I’on munit d’un crochet en posant

[d, D),(d",D")] =(dd’"—d'd, Dd’' — d’'D) .

On peut montrer que, non seulement le membre de droite est bien une
bidérivation, mais de plus ce crochet vérifie la relation (L). On a ainsi construit
’algébre de Leibniz des bidérivations de g, que I’on note Bider (g). On vérifie
aisément que

g — Bider(g), xt (adx, Adx)

est un morphisme d’algébres de Leibniz.

4. EXTENSIONS ABELIENNES D’ALGEBRES DE LEIBNIZ ET REPRESENTATIONS

Une algebre de Leibniz abélienne est tout simplement une algébre de Lie
abelienne (i.e. [x, y] = 0). Par définition une extension abélienne d’algébres de
Leibniz est une suite d’algébres de Leibniz
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