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POLYÈDRES ET RÉSEAUX 87

Démonstration. Soit n:Z[[M]\ ^ Z[[M]] l'application définie par

n( E^dpX") S apxP
p e M p e M

C'est un morphisme de Z[M]-modules. Soit le sous-ensemble de Z

formé des produits finis d'éléments de la forme 1 - x"^p e M\{0}; et soit

S "1Z [M]le sous-anneau du corps des fractions de Z engendré par S'1

et Z [M\.De l'identité

/Y-l
(1 -XP)~1 (1 -xip) e?»

résulte que S~lZ[M\ S'lZ[M\.Parsuite, n s'étend en un unique

morphisme de Z [M]-modules, noté encore tc: S-]Z[M] t-> S-'Z[M]. On a

donc, en posant

®œ(P)= E _C ù(m,P)xmetOœ(P)= I c

m e P n M m e P n M

®JP) E nsel

De plus, puisque chaque Ps est rationnel pour le réseau M, on a: <b(Ps)

e SjlZ[M].Soit n>0un entier; écrivons + où est entier, et où

1 ^ r^ Y- Alors

E n(xns%(Ps)) E
se? se?

Le résultat s'en déduit comme dans les preuves des théorèmes 3.1 et 3.2.
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