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POLYNOMES HOMOGENES REELS
AVEC GRADIENT A SINGULARITE ISOLEE

par H.-M. MAIRE

RESUME. Les niveaux et sous-niveaux d’un polyndme réel homogene de
degré m > 2 avec gradient a singularité isolée en O (i.e., avec hessien non
dégénéré) ont la méme homologie que les niveaux et sous-niveaux d’une forme
quadratique non dégénérée. L’existence de tels polyndmes pour m pair > 6
avec hessien d’indice quelconque est établie. On montre par contre que le
hessien de tout polyndme homogeéne de degré 4 en au moins 3 variables dont
I’indice est différent de 0 et #» en un point, dégénére en dehors de ’origine.

1. INTRODUCTION

Pour deux entiers m, n > 2, soit H ﬁ,’") I’ensemble des polyndmes réels P
a n variables, homogenes de degré m dont le gradient P': R” = R” a une
singularité isolée en 0, en d’autres termes, tels que la matrice hessienne

P

X
ijﬁxk( )) 1<j,k<n

PG = (

est non dégénérée pour tout x € R"\ 0, c’est-a-dire

(1) xeR", detP"(x) =0 = x=0.

Si P appartient & H,,", la relation d’Euler P”(x)x = (m — 1)P’(x) donne
(2) xeR", PPx)=0 = x=0,

donc P a aussi une singularité isolée en 0. De plus, I’indice de Morse

ind P”(x) (= nombre de valeurs propres négatives) de la forme quadratique

Mots-clés: fonction de Morse — hessien — singularités isolées.
Classification AMS: 14G30 - 57R.
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