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216 W. BRAGGER
5. RANDWINKEL

Sei y € Wgo, und e € Eg,,q eine Randecke. Dann ist

p(w,e) = Y (e s5)y(s) =0

seSs
der Randwinkel von von y an der Ecke e. Es gilt:

Yow(s) = n(#A) = 2n(#En) + Y p(v, o)

ses e € ERand

Aus #A — #K + #E = 1 folgt:
—on = m(—1+2#A— #E,— #K) = n(#A— #E— #Ey)

=—1+#K

= ) (p(y,0)—m)

€ € Epand

und somit erhalten wir eine Version von Gauss-Bonnet:

2n=Y (n—p(v,e)

€€ ERand

5.1. POLYEDER MIT FESTEN RANDWINKELN. Die Funktion p: Er.g P R,
ist ein Randwinkelsystem, wenn gilt

2n= ) (n-p(e).

€ € ERand

Ist p ein Randwinkelsystem, dann ist
Weon:={w € Wkon | p(w,€) = p(e), Ve € Erana} -

O
Obwohl nach dem Satz von Fary die Menge Wy, nicht leer ist, kann
O
W%, durchaus leer sein. Die Triangulation von Figur 12 etwa kann nicht
geradlinig realisiert werden, wenn wir die Randwinkel fest lassen.

FIGUR 12
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O
5.2. SATZ. Sei p:EpamaP R, ein Randwinkelsystem und sei W
nicht leer. Dann gibt es genau eine immersierte Kreispackung m € Weon-
Das Polyeder P, ist in E eingebettet, wenn p(e) < m, Ve € Erand-

Beweis. Der Raum W?, ist eine kompakte, konvexe Teilmenge von w.
Fir y € VI(}}'}oh ist sein Tangentialraum T, W%, unabhingig von y. Es gilt:

Y (@ s)wE) =0, vdeA
seS

(8) TW Wkon = (U € RS und
Y (e s)u(s) =0, VeekE
ses

Nach Lemma 2.3. hat W%, die Dimension 1 + 2# A — #E = # Ky,, wobei
die letzte Gleichheit wieder mit Induktion iiber die Anzahl Dreiecke folgt.

Fiir jede innere Kante k ist der Vektor #, Tangentialvektor von Wy, .
Nach Lemma 2.5. spannen diese den Tangentialraum T, Wg,, auf.

Sei L%, die Binschridnkung von L auf W§, . Dann hat wegen Lemma 3.4.
die konkave Funktion L%, genau einen kritischen Punkt n. Da
(DLKoh)n(tk) =0, Vke K, ist n wegen Lemma 4.3. eine immersierte
Kreispackung. [l
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