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106 F. SIGRIST

Il s’agit donc de trouver a(n), le nombre d’arbres différents a n nceuds,
avec toutes les ramifications de degré 1, 2 ou 3. On convient que a(0) = 1,
et on note A(x) = Za(n)x" la fonction génératrice. On remarque alors qu’a
tout arbre on peut en faire correspondre trois autres, qui sont les descendants
de Patome de carbone jouxtant la racine OH (voir Figure 2). Mais I'opé-
ration inverse, consistant a reconstruire un arbre a partir de trois autres,
exige que 'on identifie les triplets d’arbres qui ne different que d’'une permu-
tation. On en déduit que la solution du probléme est donnée par I'indicateur
des cycles du groupe X,, avec comme inventaire des figures la fonction A(x)
elle-méme. Le théoréme 6.2 devient ainsi, si 'on tient compte du nceud
supplémentaire :

i (A(x)—1) = Z(Z3; A(x), A(x?), A(x?)) = é (A(x)? + 3A(x)A(x?) + 2A(x%)) .

Cette équation fonctionnelle pour la fonction A(x) permet d’en trouver
inductivement le développement en série, et les premiers termes sont

Ax) = 1 + x + x% 4+ 2x3 + 4x* + 8x°> + 17x° + ...
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