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SERIES D’EISENSTEIN 121

Chapitre V

CALCUL DES INTEGRALES TOROIDALES DES SERIES D’EISENSTEIN

On désigne toujours par k un corps global, par A, les adeles de k,
par E une extension algébrique de k de dimension n et I'espace vectoriel
E,.. sous-jacent a E est note V(k).

On rappelle que I'on a le diagramme d’isomorphismes commutatif suivant:

(EQAY”

Soit p; la mesure de Haar sur le groupe des ideles de Ag; on note
iy la mesure de Haar du groupe multiplicatif T(A,) transportée par l'iso-
morphisme v~! ainsi que la mesure induite sur le quotient T(k)\T(A,).
On note de plus p la mesure de Haar sur chacun des quotients k*\A
et Z(k)\Z(A,).

Il existe une unique mesure de Haar notée dp,; sur le quotient
T(k)Z(A)\T(A,) telle que pour toute fonction f € #(T(k)\T(A,)), on ait

j J S(xE) dp(€) duz (x) = j f(X¥)dpr(x) .
TRZAN\TAW J Z(Kk)\Z(Ak) T(RN\T (AW

On calcule a présent lintégrale des séries d’Eisenstein sur le tore
TkZ(AYD\T(Ay). Soit g dans G(A,), ¢ dans F(V(A,) et ® un quasi-
caractére de A, ; on a les égalités suivantes:
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J‘ E((P, tg) 0‘)) duZ\T(t)
T(k)Z(A)\T(Ak)

= J J § w(det z tg) Z @&z tg) du(z)duz 1(t)
T(kK)Z(A\T(Ak)

k>*\Ay EeV (k) — {0}

=J o(dettg) >, o(Etg)dp(r) .
T(k\T(Ak)

gV (k) — {0}
En observant que si t est un élément de T(A,), on a I’égalité

I'intégrale précédente devient

o(det g)f Y 0Etg) - o Npy(t)) dpe(t)

E*\Ap &€E*

= w(det g) - J y P(tg) - (N g (1) dpglt) .

AE
Pour ¢ une fonction de #(V(A,)) et ® un quasi-caractére de A, on pose

e, ©) = J . ()o(t) dyg(t)
A

E
et o t) = o(tg) pour geG(A;

on a démontré:

THEOREME 1. Soit k un corps global, E une extension algébrique fin:
de k de dimension n, g wune matrice de G(A,), ¢ une fonction d>
F(V(A)), © un quasi-caractére de A, ; on a lidentité suivante:

J E(o, tg, ®) duz 1(t) = o(det g) - Lp,, ® o Np,) .
T(k)Z(AK)\T(Ax)

Remarque. L’intégrale

J\ E((pa tga ('0) duZ\T(t)
T(k)Z(Ax)\T(Ax)

est appelée une intégrale toroidale de séries d’Eisenstein.
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