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64 R. DANSET

F) SUR LA SERIE SINGULIERE F

Dans le présent travail, la priorité est revenue a F*, selon la notation
d’Igusa. Mais, chez Igusa (Forms of higher degree) ou chez Lachaud

(chapitre 1), la préférence est donnée a la fonction
F(v) = FR(—v),
appelée série singuliere globale et qui peut étre définie directement.

Remarquons que si F est intégrable et continue alors on a F* = F,
d’apres la formule d’inversion de Fourier.

Les considerations du lemme 4.5 i) et ii) sont valables dans Q, puisque
le théoreme des fonctions implicites est vrai pour des fonctions analytiques
sur tout corps valué complet.

Ainsi obtient-on localement, c’est-a-dire dans R et dans chaque Q,,
la definition d’une mesure dw,, , s us sur Touvert des points non
singuliers de V' (n) ou V ,(n) (dont les définitions sont évidentes!), telle que
pour toute fonction ¢ a support compact inclus dans l'ouvert des points
non singuliers du systéme f dans R" ou dans Q7, on ait les formules
de désintégration de mesures suivantes:

f o(x)dx = j [J‘@dww,u} du
[ ooy =[] [oam,]an.
Q~ Q)

Soit maintenant @, une fonction de Schwarz Bruhat sur A", décomposable
et telle que ¢, et chaque ¢, aient un support compact inclus respecti-
vement dans I'ouvert des points non singuliers de f dans R" ou dans Q7;
on définit les séries singuliéres locales

ou dw

et

F(heo) = Jcpoo dWe, . et Fp(u,) = Jcpp dw,, ., -

Enfin, si le produit infini ci-dessous converge, on obtient la série sin-
guliere globale:

F(p) = Fo(to) [T Fo(ny) -

Revenons a une fonction ¢ locale (i.e: définie sur R" ou Q}). Si ¢
est a support compact quelconque celui-ci peut contenir des points singuliers

stn N,
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du systtme f dans R" ou dans QJ selon le cas. La deéfinition de linteé-
grale « J‘(pdwp » pose alors un probléme de convergence (Birch parle d’in-

tégrale de Riemann généralisée) et a fortiori si @ n’est pas a support compact
(ce dernier cas concerne seulement R et ¢ fonction de Schwartz). Enfin,
méme en cas de convergence, la continuité de la fonction locale F, ou
F, reste a prouver.

Igusa (« Forms of higher degree », p. 76 a 79) montre que la fonction
F. existe et est continue pour pe R* dans le cas d’'une forme f quel-
conque (r=1). Le cas p = 0 demande des hypothéses complémentaires sur f.

Birch montre (essentiellement, ceci a déja été dit dans la remarque qui
suit le lemme 4.6, grace a l'inégalité (5.1) qui dit que codim V* est grande)
dans son lemme 6.1 surtout, que la fonction F, existe et est continue pour
tout u e R” lorsque la fonction @, est 1p4 (le résultat serait identique pour
P = 0% 1pg).

Il reste & sassurer de la convergence du produit infini []F, (mais
p

sous les hypotheéses de Birch c’est vrai) pour obtenir la série singuliere
globale.

Le cas le plus étudi¢ (Igusa, Lachaud) est celui des formes (r=1)
fortement non dégénérées (i.e: V* = {0}) ou de trés beaux résultats ont été
obtenus par Igusa selon des méthodes qui n’ont rien & voir avec la méthode
du cercle. Mais il parait difficile de terminer ce travail sans avoir signalé
lexistence, sous les hypothéses de Birch (i.e: I'inégalité (5.1)), d’'une série
singuliére globale F continue et intégrable (donc on a F* = F).

Enfin, on peut raisonnablement prévoir, en suivant encore Igusa, une
formule de Poisson globale:

2 FXE) = ) F(u.

£eQ” neQ”
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