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METHODE DU CERCLE ADELIQUE 63

Enfin dans larticle « 16 variables », Davenport propose, au lemme 13,
la propriéte T,:

« Ne pas représenter zéro et ne pas étre équivalente (par GL,(Q)) a une
forme du type C,(ty, ., u,_,) + Co(v;1, .., v,) pour 1 <r < n—1»

Non seulement T, est plus simple que T; mais la démonstration associée
simplifie nettement les précédentes. Enfin si C est rationnellement équivalente
a Cyluy,..,u,_,) + Cy(vy,..,0,), les sommes S(a) construites sur C sont le
produit des mémes sommes construites sur C; et C, et on obtient un
rajsonnement rapide par itération qui conduit au pire sur les formes dia-
gonales connues depuis longtemps: un bien joli travail de précision!

Malheureusement aucune généralisation pour d > 4 ne parait possible
(dixit Davenport).

Enfin Davenport fait remarquer que pour démontrer le cas N = 17,
sa démonstration est encore plus simple et qu’il suffit de la propriété T:

« Ne pas representer zero »

(cf. Davenport, « Analytic Methods... », Lemme 36).

E) SUR LES TRAVAUX DE W. M. SCHMIDT

Dans son article « Simultaneous rational zeros of quadratic forms »,
W.M. Schmidt considére le systtme f = O pour r formes quadratiques a
coefficients entiers.

Soit Q(f) = {uef 1 + v+ oS (s o 1) € Q7 — {O}}

le pinceau rationnel engendré par f.

Soit C(f) = {l“llfl + .t u'rfr I (“’15 s eny p’r) € Cr - {O}}
le pinceau complexe engendré par f.

Dans son lemme 6, pour obtenir les hypothéses (H1) et (H2), Schmidt
propose la propriété T, :

« Pour tout g € Q(f), on a rang g > 2r? + 3r ».

Il consacre a I'hypothése (H3) son paragraphe 5 ou il utilise les théo-

remes 2 et 6 de son article « Simultaneous p-adic zeros of quadratic forms ».
Il parvient ainsi a la propriété T,:

« Pour tout g € Q(f), on arang g > 4r® + 12 »

qui implique donc les hypothéses (H3), (H2) et (H1).
Enfin il montre que la propriété T;:

« Pour tout g € C(f), on arang g > 4r> + 4r »

implique la propriété T,. Il en déduit son principal résultat:

{(Hy) et T3} = {le systéme f représente zéro} .
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