
Zeitschrift: L'Enseignement Mathématique

Herausgeber: Commission Internationale de l'Enseignement Mathématique

Band: 26 (1980)

Heft: 1-2: L'ENSEIGNEMENT MATHÉMATIQUE

Artikel: SUR LE PROCÉDÉ DE SOMMATION DE BOREL ET LA
RÉPARTITION DU NOMBRE DES FACTEURS PREMIERS DES
ENTIERS

Autor: Tenenbaum, Gérald

Kapitel: 6. Le contre exemple

DOI: https://doi.org/10.5169/seals-51071

Nutzungsbedingungen
Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften auf E-Periodica. Sie besitzt keine
Urheberrechte an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich für deren Inhalte. Die Rechte liegen in
der Regel bei den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Das Veröffentlichen
von Bildern in Print- und Online-Publikationen sowie auf Social Media-Kanälen oder Webseiten ist nur
mit vorheriger Genehmigung der Rechteinhaber erlaubt. Mehr erfahren

Conditions d'utilisation
L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En règle générale, les droits sont détenus par les
éditeurs ou les détenteurs de droits externes. La reproduction d'images dans des publications
imprimées ou en ligne ainsi que sur des canaux de médias sociaux ou des sites web n'est autorisée
qu'avec l'accord préalable des détenteurs des droits. En savoir plus

Terms of use
The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. Publishing images in print and online publications, as well as on social media channels or
websites, is only permitted with the prior consent of the rights holders. Find out more

Download PDF: 19.08.2025

ETH-Bibliothek Zürich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch

https://doi.org/10.5169/seals-51071
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=en


— 243 —

En faisant le changement de variable t2 uy2, il vient

9 Jn a
(V>>1) J e uy"g (y/u) du —3-.

0 y

L'injectivité de la transformation de Laplace implique donc l'égalité

(26) 9(y/û) 2oc^J U

pour presque tout réel positif u. Comme g est croissante, on voit finalement

que (26) a lieu pour tout u.

Nous avons donc montré que, de toute suite d'entiers tendant vers + 00,

on peut extraire une sous-suite (mt) telle que (gm.) tende simplement vers la
fonction 11-> 2at. Cela implique la conclusion annoncée.

6. Le contre exemple

Nous nous proposons ici d'établir le théorème 5.

Soit une fonction réelle tendant vers + 00 ; nous pouvons sans
restreindre la généralité supposer que xj/ est croissante et que l'on a:

(27)

^(0) 1

"MO

y
"A (21)

lim sup
^ (0

< + 00

Définissons alors une suite de nombres réels par

(Vn >2)an

nr
si 13/2 ,/> / m* \-l < n — m3 <0

3\ -1
+ iA(—) si 0<n-m3<m3/2^(|-

si (VmcN) I n — m3 | > m3f2\l/
m*

Il est clair que l'on a pour tout entier « > 2

I a„ I < 1
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De plus, pour toute constante positive on a:

Y a„(l + o (1)),
m3 ^ n^- m3 + cm 3 /2

on voit donc qu'il n'existe aucun réel a tel que l'on ait

(Vc>0) Yj an — X + 0 (-yjx)
x < x + c -/x

Il reste à montrer que an tend vers 0 au sens de Borel.

Puisque an o (<\/n il suffit de montrer (cf. [6]) que pour m tendant

vers l'infini on a:

1 + 00 f h2 1

(28) —f= £ am+h exp < — -— > o(l)

où l'on a posé am+h 0 pour m + h < 0.

Comme an O (\jj («)) on vérifie facilement la majoration

1 v I I f ^L I am + h I eXP " —\j^ |/i|>Vmi/t(m)/4 2 Ht

O^(m) exp | —
1 j (X) •

Or l'intervalle [m — \]/ (m)1/4, m + <1/m \jj (m)1/4] contient, pour m

assez grand, au plus un cube k3; on voit donc que (28) est une conséquence
de

lim sup I F (m, k) | 0
fc"*00 j m-fc3 j <2fc3/2^ (fc3) i

avec

1 ^ f 1 (k3 - m + h)2
F (m, fc) —p= Z ak3 + k exp < —

7m |fc3_m+ft ] ^fc3/2^(/c3)l/4 (2 m

On a pour | m - &3 | < k3/2 ij/ (k3)* - k3'2 \j/ (k3/!)'1

\j/(k3l2) f 1 (k3 — m)2)
F (m, k)(l+o(l)) exp j - j x
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f k2") T f (fc3-m) I
x > exp <J — — exp >

o^A^t3/2^(t3/2)-i 1 2m J L l m J

comme

exp I ± h— — I exp { (k3)~3/4) } 1 + o (1),

la conclusion en découle.

Pour I m -k3| > k3/2 ^ (A:3)* - k3/2 \j/ (k3/2)_1, on a trivialement

F (m, k) O ^exp | — 0 + o (1)^ J\\j (m)j^ o(l), ce qui achève la

démonstration.
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