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SUR LE PRODUIT DES CONJUGUES EXTERIEURS
AU CERCLE UNITE D’UN ENTIER ALGEBRIQUE

par Michel WALDSCHMIDT

English summary. This is a survey of some recent results, mainly due to
D. Boyd, C. L. Stewart, and E. Dobrowolski, concerning conjectures of
Lehmer, Schinzel and Zassenhaus. The problem is to give an effective
version of a theorem of Kronecker, and to obtain a lower bound for the
product of the conjugates outside the unit circle of an algebraic integer.

Soit o un entier algébrique. On note d = [Q () : Q] le degré de «,
oy, ..., 4y les conjugués de «, et
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On remarque que M (0) = 1, et que M ({) = 1 si { est une racine de ['unité.
En 1857, Kronecker a démontré que si o est différent de O et non racine de
'unité, alors M (x) > 1. Ce résultat est déja implicite dans la démonstration
du théoréme des unités par Dirichlet en 1846. Il résulte du fait que si
M («) = 1, alors, pour tout entier k > 0, «* est racine d’un polyndme de
degré < d et de hauteur < 2% et ces polyndmes sont en nombre fini.

En 1933, D. H. Lehmer pose la question suivante: est-il vrai que pour
tout ¢ > 0 il existe un entier algébrique o vérifiant 1 < M (o) < 1 + &?
Lehmer précise qu’une recherche intensive mais non exhaustive parmi les
polynomes symétriques de degré <C 14 ne lui a pas permis de trouver une
meilleure valeur que M (oq) = 1, 1762808 ... pour «, racine du polyndme

PX) =X0+X° —X"—-X¢ —X5—X*—~X*+X +1.
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On notera que P (X) = X°> Q <X—I— }> ou

QYY) =Y +D*(Y-D (Y +2)(Y—-2) —1.
Ce nombre o, est le plus petit nombre de Salem connu.
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