Zeitschrift: L'Enseignement Mathématique
Herausgeber: Commission Internationale de I'Enseignement Mathématique

Band: 25 (1979)

Heft: 1-2: L'ENSEIGNEMENT MATHEMATIQUE

Artikel: INTEGRAL REPRESENTATION THEOREMS VIA BANACH
ALGEBRAS

Autor: Maltese, George

Bibliographie

DOI: https://doi.org/10.5169/seals-50383

Nutzungsbedingungen

Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften auf E-Periodica. Sie besitzt keine
Urheberrechte an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich fur deren Inhalte. Die Rechte liegen in
der Regel bei den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Das Veroffentlichen
von Bildern in Print- und Online-Publikationen sowie auf Social Media-Kanalen oder Webseiten ist nur
mit vorheriger Genehmigung der Rechteinhaber erlaubt. Mehr erfahren

Conditions d'utilisation

L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En regle générale, les droits sont détenus par les
éditeurs ou les détenteurs de droits externes. La reproduction d'images dans des publications
imprimées ou en ligne ainsi que sur des canaux de médias sociaux ou des sites web n'est autorisée
gu'avec l'accord préalable des détenteurs des droits. En savoir plus

Terms of use

The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. Publishing images in print and online publications, as well as on social media channels or
websites, is only permitted with the prior consent of the rights holders. Find out more

Download PDF: 08.01.2026

ETH-Bibliothek Zurich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch


https://doi.org/10.5169/seals-50383
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=en

— 283 —

Application 4 (The spectral theorem for normal operators). Let
be a Hilbert space and let £ (#) denote the Banach algebra of all bounded
linear operators on . Consider a subalgebra 4 = & (%’) with the following
- properties:

(i) A is commutative;
(i) A is closed;
(iii) If Te A then T*e 4,
(iv) The identity operator belongs to A.

Let A denote the maximal ideal space of A. Since each T € 4 is normal

it follows that || T'|| = || T'||., for every T'e 4.
For each pair of vectors &, n € # define a mapping Ls , : 4 - C by

Lf,r’(T) = (Téa ”l)
then we have

LoD < TI-1e] Il =1¢l [l 1T

Therefore by Theorem 1 there exists a bounded complex Radon measure
He.y on 4 such that | pig, | < [[€ |- || || and

L., (T) = (4T dp,, forevery TeA.

An application of the Gelfand-Neumark theorem establishes the -
" uniqueness of the measure. The usual construction of a unique resolution
of the identity on the Borel sets of 4 can be made based on this formula.
A specialization of this formula to a single normal operator leads to the
classical spectral theorem. We shall not give the details here since many
excellent accounts exist (c.f. Berberian [1], [2], Segal-Kunze [18]). An
especially lucid presentation is given in Rudin [16].
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