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Dans la matrice précédente, @ (f7g) désigne un vecteur colonne dans la
base (e,— 15 €n— 25 - eO).
Comme | a4,

Le déterminant de cette derniére matrice est égal, en valeur absolue, d’une
part a 1'ordre du groupe 4 / et d’autre part, par construction, a
‘ N

Rés (f, g). C.q.f.d.

3. REVETEMENTS CYCLIQUES DE S°, RAMIFIES SUR UN NGEUD

Soit K un nceud apprivoisé dans S>. Désignons par X le complémen-
taire du neeud S° — K, par X, le revétement cyclique infini de X, par X,

le revétement cyclique & m feuilles de X, par X,, le revétement cyclique a
m feuilles de S3, ramifié sur K.
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Considérons K-et S® comme orientés. Alors, via des conventions fixées
une fois pour toutes, on obtient un générateur ¢ du groupe de Galois du
revétement X, — X.

Les « groupes » d’homologie H, (X, R), H, (X,,, R) et H, (X,, R) |

sont alors munis d’une structure de RT-modules, ¢ agissant via Galois. |

Les faits suivants sont bien connus. Pour une démonstration, voir [4].

(1) H; (X, Z) est un ZT-module de type fini. (C’est essentiellement une
conséquence du fait que ZT est ncethérien.)

(i) H;(X,; R) ~ Coker {1 —t":H,(X,,R) > H;(X,,R)}.
(Cest une conséquence de la « suite exacte de Milnor »).
Si I’on fait m = 1 dans la derniére égalité et si I'on utilise le fait que
RT est ncethérien, on obtient que 1 — ¢ : H; (X, R) » H,(X,; R)
est un isomorphisme pour tout R ncethérien.

(1) H; (X, Q) est un espace vectoriel de dimension finie sur Q.
(Conséquence facile du dernier argument par R = Q.)
Le résultat suivant est dit & R. H. Crowell [1].

(iv) Soit 4 un ZT-module admettant une présentation carrée (c’est-a-dire:
nombre de générateurs égal au nombre de relations). Soit 4 € ZT
le déterminant de cette présentation. (4 est le générateur du premier
1déal élémentaire de 4.) Alors A4 est sans Z-torsion si et seulement si 4
est « primitif » (c’est-a-dire si ses coefficients sont premiers entre eux).
Il est classique que H, (X, ; Z) satisfait les hypothéses du théoréme
de Crowell.

Le dernier fait dont nous aurons besoin est dii a M. Kervaire [5]:

(v) Soit A un ZT-module de type fini et tel que la multiplication par

(1—1¢) soit un isomorphisme, alors le sous-groupe de Z-torsion de 4 |

est fini.

4, 1.A FoRMULE DE R. H. Fox

Conformément a nos conventions du paragraphe précédent, désignons

A
par X, le revétement cyclique & m feuilles de S3, ramifié sur nceud de
polynéme d’Alexander 4. La formule de Fox s’énonce ainsi:

H, (X,,; Z) est fini si et seulement si Rés (1—¢™ A) # 0. En ce cas Pordre
du groupe H, (X,,; Z) est égal & | Rés (1—1™, 4) |.




	3. Revêtements cycliques de $S^3$, ramifiés sur un nœud

