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SISTEMI NORMALI DI GENERATORI
PER GLI IDEALI DI Z [x]

di R. Franci e L. Toti Rigatelli x)

Premessa

Se / e / sono due ideali principali di Z [x] possiamo agevolmente con-
frontarli rispetto all'inclusione confrontando i loro generatori. Tuttavia
se I e / non sono principali una ispezione diretta di due dati sistemi di
generatori non ci permette in generale, di confrontare gli ideali stessi. In
questa nota si da un teorema di riduzione a forma normale per sistemi di
generatori di ideali di Z [x], ossia si definiscono certi sistemi « normali »

di generatori e si dimostra che ogni ideale ammette esattamente un sistema
normale di generatori e si da un procedimento « effettivo » che permette di
passare da un dato sistema finito di polinomi a un sistema normale per
l'ideale da esso generato. Inoltre si dimostra che alcune delle questioni
principali relative agli ideali hanno soluzione « effettiva » dati i loro sistemi
normali.

1. Sistemi normali

Sia J un ideale di Z [x]. Per ogni numéro naturale n indichiamo con Jn

l'insieme costituito dai coefficienti direttivi dei polinomi di grado n di J
e dallo zero.

Ovviamente :

Lemma 1. Jn è un ideale di Z.

Lemma 2. La successione degli Jn è (debolmente) crescente.

Poichè Z è euclideo e quindi noetheriano, la successione di cui al lemma 2
è stazionaria.

Poniamo M {n : Jn_1 a Jn } 2) convenendo che OeMsee solo se
Jo ^ {0}. M q ovviamente finito.

*) Lavoro eseguito nell'ambito del gruppo nazionale per le strutture algebriche e
geometriche e loro applicazioni del C.N.R. Anno 1976.

2) Ora e nel seguito col simbolo c intendiamo l'inclusione propria.
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