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fonction se prolonge en fonction méromorphe ayant deux pôles simples en

^ 0 et s n. Mais le calcul local de la fonction zêta d'une algèbre de

matrices peut être effectué complètement en utilisant le théorème des

diviseurs élémentaires et conduit à

Zm(„,Q)(s) - Z (s)Z (s-l)-...-Z (s-(n-1)) (Z ZQ),
et montre donc que Z M(n q} possède des pôles simples en 51 0 et

s — n et des pôles doubles en s 1, 2,. n — 1 Cette fonction zêta ne

peut donc être égale à la fonction zêta d'une algèbre à division que si n 1,

et cela prouve que M — Q est triviale. C'est cette méthode que A. Weil a
choisie dans [8] pour montrer que l'homomorphisme canonique de localisation

B r (Q) -» Yl B r (Qp) est injectif.
p

** *

En conclusion, les adèles fournissent un langage pour traiter de problèmes
d'arithmétique à l'aide d'analyse (entendue au sens d'analyse harmonique
dans les groupes abéliens localement compacts par exemple). Les intégrales
adéliques globales permettent parfois une comparaison profonde entre

propriétés locales et globales d'objets algébriques, et dans ce sens, on peut

comparer leur utilisation à celle de la cohomologie des faisceaux sur les

variétés analytiques. Mais ce langage, même s'il permet une bonne formulation

des problèmes, ne permet pas toujours de les résoudre. Il arrive au
contraire qu'une généralisation suggérée par son utilisation défie — et de

loin — toutes les méthodes connues et initie un vaste champ de conjectures
D'autre part, il est probable que l'utilisation des adèles va continuer à se

répandre et à influencer d'autres domaines mathématiques, comme elle l'a
fait récemment en topologie algébrique.
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