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2. Cas de N.(R}). On définit I, en convenant que I, = 0. Définissons
I,. Soit« = g (x)dx ol g est a support dans R} et soit b (x) une fonction
C”, positive ou nulle, a support dans lintervalle [I,2] et telle que

[Tb@yde=1.
On pose @ = b(x)d x et
I, (o) = j: (g(O—b() [a)dt.

On a bien
dl, (0) =a —@[o.

Pour n > 1, on définit I, par récurrence en posant

L) = Iy ) A dx, + (=0 0 (] (] a®=b) o) dy

— 0 Rn—

ouw =b(x)b(x,)...b(x,—)dxy A ... AdXx,_,.

Cet opérateur transforme les formes a support compact, en formes a
support compact. On vérifie que d I, 0 = o« — @ f o et comme avant on
remarque que I’on peut prendre @ quelconque & support dans lintérieur
R telle que _f ® = 1, et construire 1, (&) = I, () — I, (w) foc.

Montrons que si o € A, (RY) alors 1, («) (x) = O pour tout x e R’ Ceci
est vrai pour n = 0, 1. Supposons le vrai pour (n—1). La formule définis-
sant /, montre que

I, () (x) = I,_; () (x) Ad X" pour tout xe dRY, mais 7,_; (z) (x)
= 0 par hypothése de récurrence.

3. Démonstration du théoréme

(i) implique (iii). Suivant Moser [1], on définit une famille & 1-para-
métre de champs de vecteurs u, en posant

(*) i(ut) Ty + o = 03

i (u,) t, étant le produit intérieur de 7, et u,; c’est la (n—1)-forme définie
par

(i () ;) (&g ... &u 1) = 7 Uy, &g oo &y y) pOUr m — 1 champs de vec-
teurs €,,..., &,

Comme oc,laM =0e 7,#0, on a utlaM = 0 et I’équation

d : : .
" (?,) = u,. &, admet une solution @, telle que ¢, = id ; d>t| oM =id.
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d L[ 0T .
On a: — (Pr1,) = ¢t<5{+d [i (ut)rt]> = {)
par la condition (ii) et Péquation (*) (voir Sternberg [2] et Moser [1].)

(iii ) implique (i) trivialement.

(i) implique (ii). Soit (U);—o.. m le recouvrement du lemme 1, ¢; les
cartes correspondanteS' (1)) une partition de P'unité subordonnée & (U,).
Posons i = (¢; ') * (4;1,) avec 1, = dt, [ 0t; c’est une n-forme a support
compact dans R" ou RX.

Soit w une n-forme & support compact dans R} < R" telle que jw = |
et dont le support soit contenu dans P'intérieur de R.

Alors o; = (¢; 1)" (p,w) a un support qui ne rencontre pas JR} et

fcoi=1

D’aprés le lemme 2, on a
dI,p; = B; — wifﬁ§ dans ¢;(U;) = R”
ou I’ est I'opérateur du lemme2 construit & partir de w;. Donc

Qf’:dlfzﬁg = @fﬁi - QD: a)ijﬂit dans U;,
d(oiLB) = Lt —D[fiod & = @, 0;

on pose of = ¢; (I. ) et a, = Zor,,
ona do, =) LT, — ij,B T, -t =1
par la condition (7).

Comme le support de w; ne rencontre pas 0R%, d’aprés le lemme 2, on
a (I, B)]|oR} = 0, donc of et par conséquent of s’annule sur 9 M.
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