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FORMES-VOLUME SUR LES VARIÉTÉS A BORD

par Augustin Banyaga

1. Introduction

Soit M une variété différentiable. Une famille à 1-paramètre de formes-

volume xt est la donnée pour tout t e [0, 1], d'une forme différentielle de

degré maximum, partout non nulle, C00, et variant différentiablement avec t.

Moser [1] a démontré qui si xt est une famille à 1-paramètre de formes-
volume sur une variété différentiable M connexe et compacte sans bord,
la condition JM xt JM t0, pour tout t, entraînait l'existence d'une isotopie
<Pt de M telle que xt t0.

Nous donnons ici une généralisation de ce théorème aux variétés

compactes, connexes, à bord, par une méthode qui évite l'emploi des

formes harmoniques. Notre résultat s'énoncera ainsi:

Théorème. Soit M une variété différentiable orientable, à bord d M,
compacte et connexe de dimension n, xt une famille à 1-paramètre de

formes-volume. Les conditions suivantes sont équivalentes :

0) Jm t, Jm t0, pour tout t

(ii) Il existe une famille à 1-paramètre de (n— Informes oct telles que
ô xjd t dcctetoct (x) 0 pour tout x e 8 M.

(iii) Il existe une isotopie 4>t de M telle que

~ id et I S M id.

2. Nous utiliserons les lemmes suivants:

Lemme 1. Il existe un atlas (Ub _.>m,rn< oo, de M où tous les
m

Ui sont des ouverts non vides de M tels que U0 en Ui et U0 n d M </>,

i= 1

les (pi étant des difféomorphismes préservant l'orientation de 17; sur
R" ou R" {x(x: x„) e R" | Xj > 0}
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