Zeitschrift: L'Enseignement Mathématique
Herausgeber: Commission Internationale de I'Enseignement Mathématique

Band: 20 (1974)

Heft: 1-2: L'ENSEIGNEMENT MATHEMATIQUE
Artikel: SUR LE PROBLEME DE KUMMER
Autor: Moreno, Carlos Julio

Kapitel: § 3. Remarques

DOI: https://doi.org/10.5169/seals-46894

Nutzungsbedingungen

Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften auf E-Periodica. Sie besitzt keine
Urheberrechte an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich fur deren Inhalte. Die Rechte liegen in
der Regel bei den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Das Veroffentlichen
von Bildern in Print- und Online-Publikationen sowie auf Social Media-Kanalen oder Webseiten ist nur
mit vorheriger Genehmigung der Rechteinhaber erlaubt. Mehr erfahren

Conditions d'utilisation

L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En regle générale, les droits sont détenus par les
éditeurs ou les détenteurs de droits externes. La reproduction d'images dans des publications
imprimées ou en ligne ainsi que sur des canaux de médias sociaux ou des sites web n'est autorisée
gu'avec l'accord préalable des détenteurs des droits. En savoir plus

Terms of use

The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. Publishing images in print and online publications, as well as on social media channels or
websites, is only permitted with the prior consent of the rights holders. Find out more

Download PDF: 12.01.2026

ETH-Bibliothek Zurich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch


https://doi.org/10.5169/seals-46894
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=en

49 —

§ 3. REMARQUES

1. La fonction L (s, x) est essentiellement la fonction z€ta globale de la
courbe elliptique

2 = 4x3 + 1

sur le corps E = Q (p). On observe simplemenf que si N, = nombre de
points dans la courbe réduite

u?® = v(v+1)(modp),

on a
7 3 T3 '
N, =p+1+-24+-2 pour p=1(mod3).
g p D

Pour plus de détails, voir Weil [19], [20] et aussi Moreno [16}].

| 2. La méthode utilisée ici nous permet de donner une solution partielle
au probléme suivant de Hilbert [9] (§ 112 pp. 227) qui est une généralisation
~ de celui de Kummer. Soient m un nombre premier et p un autre nombre
premier de la forme p = 1 + #m. Soit y un caractere mutliplicatif de
. (Z/pZ)* d’ordre m et définissons la somme de Gauss par

p—1 2nik

T, = ¥, y(ye m .
k=1

~ Alors on a 7, = p* ¢’?. Dans notre mémoire [16] nous démontrerons que

i m
| les angles a la m — ' puissance ) = p2 e™” sont équirépartis dans
. lintervalle (0, #) pour la mesure de Lebesgue.

| 3. Notre théoréme donne une solution du probléme de Davenport [3]
| (53 p. 27).

4. L’équirépartition des angles 3 0, donne des résultats partiels pour

. le probléme de Chowla [2] (probléme 48, p. 94) qui demande d’obtenir la
{ meilleure constante pour laquelle 'inégalité

p—1 2=znix3

| Y e 7 |=2p*, p = 1(mod?3)

x=0

reste valable. Nos résultats prouvent que pour chaque ¢ >0 il a y une
infinité de nombres premiers tels que
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p—1 2 mix3

| Y e 7 |=(1—¢)p*.

On doit observer simplement que

p—1 2 nix3

x =0

Cette 1idée remonte a Hasse [7] (§ 10.8, p. 171) qui lavait déja employée
dans le cas de la somme de Gauss
ot 2HxXt D p o= 1(mod 4).

e p
x=20

5. La solution compléte du probleme de Kummer sera immédiate si on
peut établir que les deux fonctions z€ta définies par le produit d’Euler

L(s) = [l U+5p ) ' A+7p )", v =12

p
p=1 (mod 3)

3
sont des fonctions holomorphes pour R e (s) éi —¢cet Re(s)=2—¢

resp. et ne s’annulent pas sur la droite de convergence absolue. Il serait
aussi trés intéressant de donner une interprétation de caractére 1-adique
d’un élément de Frobenius d’expression 7, - T -

Kubota [10], [11] a obtenu des résultats trés profonds pour des fonctions
analogues a L, (s) et L, (s) et nous espérons que sa méthode pourrait
s’appliquer a notre probléme.
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