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(6.41) L’Tl:_ <f_”,v_u> + b, (G v—u) — (f, v—u){l dt >0
A .

ct

Yoey , tel que v < M (u).

On montre encore (cf. Bensoussan, Lions [3]) lexistence d une solution
u >0 de (6.40) (6.41) lorsque f est donnée = Q.

Le principe d’une démonstration est d’utiliser un processus d’itération
analogue a (6.35) mais ou I’on doit alors régulariser M de fagon convenable
(pour que I'inéquation varationnelle correspondante admette une solution
forte). Une autre démonstration repose sur la méthode des différences
finies.

 Remarque 6.3.

Naturellement on rencontre les problémes analogues en dimension
quelconque d’espace — la dimension de I’espace correspondant au nombre
de biens a gérer. On rencontre aussi de nombreuses autres fonctionnelles
M correspondant a diverses situations économiques. Nous renvoyons a
Bensoussan, Lions [2]; on trouvera dans M. Goursat [1] I’étude de I’appro-
ximation numérique de la solution de ces inéquations quasi variation-
nelles.

Remarque 6.4.

Les inéquations variationnelles, stationnaires ou d’évolution, inter-
viennent dans de nombreux problémes de Physique et de Mécanique
(cf. Duvaut, Lions [1] et la bibliographie de ce livre, C. Baiocchi et
E. Magenes [1], H. Brezis et G. Duvaut [1], H. Brezis et G. Stampacchia [1]).

6.3. Problemies de temps d’arrét optimal
On a montré dans Bensoussan-Lions [1] comment des problémes de

temps d’arrét optimal se raménent a 1’étude d’inéquations variationnelles
du type suivant:

ov
(6.42) ~<5,7)—u> + b, (tu,v—u) > (f,v—u),, Vvek,
p
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ou

(6.43) Ky = {v|v<0pp.,veV,},
avec:

(6.44) u(t)ek,

et une condition de croissance pour |u(t) [ ; lorsque t - + o (] u(t) ] 2
doit croitre moins vite qu’une exponentielle convenable).
On a montré que ce probléme admet une solution unique.

Remarque 6.5.

Pour un probléme analogue en théorie des jeux, nous renvoyons a
A. Friedman [1]. Pour des résuitats supplémentaires de régularité, cf.
A. Friedman [2].
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