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2. PROBLEMES D’EXISTENCE

2.1. Un probléme de contréle dans les coefficients

Soit Q un ouvert borné de R”, de frontiére I' réguli¢re. L’ensemble des
- controles est défini par *):

‘ QD) Uy = {v|vel®®), 0 <m <v(x) <M < o p.p.dans Q}

" (U,; = ensemble des contrdles admissibles).
| Pour v € %, I’état y (v) du systéme est défini par la solution du probléme
~ elliptique: ‘

(2.2) _ i %(a\ij(x)y(x)%> = f dans Q,

i,j=1

y =0 sur I',

ol f est donné par exemple dans L? (Q) et ou les a;; sont donnés avec:

| (2.3) a;; € L™ (Q), ‘i a;; (x) ;& > a i &, a > 0.

i,j=1

| Le probléme (2.2) admet une solution unique:
er) y @) e HY (@),

La fonction coiit est par exemple:

- 2.5) J@ = (Jo|y @ — 24| 2 dx) ',

ol z, (état désiré) est donné dans L? (Q). Le probléme est alors de mini-
. miser J (v) lorsque v parcourt U .

Pour des exemples physiques ol ce probléme intervient, Cf. K. A. Lure
' [11; on ignore s’il existe u e,y tel que J(u) = inf. J (), ve%,,. On va
voir, suivant Murat [1] que la réponse est mégative pour un probléme
| trés voisin du précédent.

') Toutes les fonctions utilisées sont & valeurs réelles.
| ®) H' (Q2) désigne P'espace de Sobolev (Cf. Sobolev [1]) des fonctions ¢ e L2 (Q)
telles que %‘%GLZ Q),i=1,..,n et Hé (€2) le sous espace des ¢ e H! (Q) tels que

@ =0 sur I\
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