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VUE D’ENSEMBLE SUR LA THEORIE DES PLANS EQUILIBRES

par G. HEUZE

0. INTRODUCTION

Les plans équilibrés (on dit aussi plans en blocs incomplets équilibrés)
sont apparus sous leur forme actuelle vers 1939. Mais depuis longtemps
on s’intéressait & certains problémes d’algébre combinatoire qui sont des
cas particuliers de plans équilibrés (par exemple les plans affines et pro-
jectifs finis). Le présent papier se propose de présenter la théorie en énongant
les principaux résultats.

Apres le paragraphe 1 consacré aux généralités (définitions, exemples
classiques et résultats fondamentaux) le paragraphe 2 fait le point sur la
question de D’existence des plans équilibrés, question qui n’est encore que
trés partiellement résolue.

Le paragraphe 3 enfin donne les quelques résultats actuellement connus
concernant le nombre de plans équilibrés ayant des parametres donnés. 1l
s’agit 1a d’un probléme qu’on commence tout juste a aborder...

Certains ouvrages récents développent largement cette théorie: [1],
[3] et surtout [2] dans lequel on trouvera les démonstrations des résultats
énoncés sans référence bibliographique. Par ailleurs [1] donne une biblio-
graphie trés compléte concernant les articles antérieurs a 1968.

1. GENERALITES

1.1.  Définition. — Un plan équilibré (nous dirons le plus souvent plan)
sur un ensemble fini E(]E‘z‘v) est constitu€ d’une famille (B;) (j=1, ..., b)
de parties de E (appelées blocs) telles que

(A1) pourtoutj=1,..,5,

B; 1 est constant (=k),

(4'2) pour tout couple (x, y) d’éléments distincts de E, le nombre de blocs
contenant x et y est constant (=1),

l=Aetk=v— 2

1.2. Nous en déduisons immédiatement la proposition:

(4'1) pour tout x € E le nombre de blocs contenant x est constant (=r).
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