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Eliminons les trois premiers. L'hypothèse a) impliquerait que — (um — 1)
m

est un carré et que 2 est reste quadratique modulo m, ce qui est faux. L'hypothèse

b) impliquerait que — (um — 1) est un carré; il existerait deux entiers
2m

x et y tels que 0 < x < um et x2 - my2 1 ; mais ceci contredirait le fait

que Gm um + vm\Jm est l'unité fondamentale de Lm. L'hypothèse c)

impliquerait que —(ww+l) est un carré dans Z; — 1 serait donc norme
2m

d'un entier de Lm, ce qui est absurde. Seul le cas d) est possible et donc,
d'après le théorème 3, s (Am) 2.

Enfin, si m 7 (mod 8), on applique le théorème 1.

Proposition 4.

Il existe une infinité d'entiers m tels que s (Am) 3.

Démonstration :

Il suffit de considérer les entiers m qui sont produit en nombre pair de

nombres premiers congrus à 3 (mod 4), ou les entiers m qui sont produit
d'un nombre premier congru à 5 (mod 8) par un nombre premier congru
à 7 modulo 8 (un tel entier m n'est pas représentable rationnellement par
la forme quadratique X2 + 2 L2, et l'équation - 2 x2 - my2 n'a donc

pas de solution en nombres entiers x, y).
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