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et en déduire que la signature de g est égale a (—1)"? ol n est le nombre des
x e X tels que gx = ix.

b) Soit E un espace euclidien de dimension finie. Tout hyperplan H
de E définit une symétrie orthogonale s et deux demi-espaces (ouverts)
qui sont dits opposés. Montrer que les deux demi-espaces limités par H
sont les seuls demi-espaces que sy transforme en leur opposé.

c) On note W un groupe fini de transformations orthogonales dans E,
engendré par des symétries par rapport a des hyperplans. On note ¢
I’ensemble des hyperplans H tels que sy appartienne a W et R I'ensemble
des demi-espaces limités par un hyperplan appartenant a JC. Soit w dans
W; montrer que le déterminant de la transformation linéaire w dans E est
égal & la signature de la permutation de R induite par w (on se rameénera
. au cas w=sy; on définira la permutation ¢ de R qui associe & tout demi-

- espace le demi-espace opposé, et I’on appliquera les résultats de a) et b)).
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