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+ (—1ymmermymstly, (g9, (91,93)f) +
+ (= DtmtmomsTmrmstatly (94,79,(91,92)f) +
+ (=)™ (y3 (91,92, 93)f) -

On observe un terme unique en premier, y,, et en dernier, y, (y3). Les termes
du milieu forment deux groupes, y; (y;) et v, (y,), et comprennent g, g,, g3
dliment permutés. On applique la formule & y, en prenant f = u. Alors le
coté gauche vaut zéro, puisque y; (W) u = p o pu = 0. Le terme y, donne
zéro grace a la propriété qu’on vient de trouver; la méme chose vaut pour
le terme y5 (y,). Le dernier terme donne zéro puisque y; (...) f = v5 (...)
w = 0. Il reste les trois derniers termes du milieu; on les multiplie par
(—1) m2¥matntmmstl of on obtient

(—1)m1m3 ]:gl’ [QZags:!u]u + (__1)m1m2+m1m3+1 [92, [91993] u]u +

+ (_1)m2m3 [939[91592]U]U = Oa

c’est justement I'identité de Jacobi.

Ce qui précéde est juste un échantillon des applications de la propriété
de nilpotence. L’utilité de y est également claire si on observe que, avec la
notation de la section 6, pour f linéaire d’ordre #, on a

L,
c()f =—a to{y,(ct,....0)f}.

n!
Par cette formule, on peut définir et manipuler 'action de groupe des él¢-
ments inversibles de degré 1.
Tout type d’algebre pour lequel on peut trouver un systéme de compo-
sition, partage les propriétés que nous avons déduites au moyen des systémes

de composition. Il est maintenant clair que ces propriétés couvrent un large
domaine.
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