Zeitschrift: L'Enseignement Mathématique
Herausgeber: Commission Internationale de I'Enseignement Mathématique

Band: 13 (1967)

Heft: 1: L'ENSEIGNEMENT MATHEMATIQUE

Artikel: QUELQUES THEOREMES BIEN CONNUS SUR LES AN.R. ET LES
C.W. COMPLEXES

Autor: Weber, C.

Kapitel: 81. Théorémes classiques sur les espaces métriques

DOI: https://doi.org/10.5169/seals-41544

Nutzungsbedingungen

Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften auf E-Periodica. Sie besitzt keine
Urheberrechte an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich fur deren Inhalte. Die Rechte liegen in
der Regel bei den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Das Veroffentlichen
von Bildern in Print- und Online-Publikationen sowie auf Social Media-Kanalen oder Webseiten ist nur
mit vorheriger Genehmigung der Rechteinhaber erlaubt. Mehr erfahren

Conditions d'utilisation

L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En regle générale, les droits sont détenus par les
éditeurs ou les détenteurs de droits externes. La reproduction d'images dans des publications
imprimées ou en ligne ainsi que sur des canaux de médias sociaux ou des sites web n'est autorisée
gu'avec l'accord préalable des détenteurs des droits. En savoir plus

Terms of use

The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. Publishing images in print and online publications, as well as on social media channels or
websites, is only permitted with the prior consent of the rights holders. Find out more

Download PDF: 16.10.2025

ETH-Bibliothek Zurich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch


https://doi.org/10.5169/seals-41544
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=en

QUELQUES THEOREMES BIEN CONNUS
SUR LES AN.R. ET LES C.W. COMPLEXES

par C. WEBER

Remarque préliminaire. Ces notes ne contiennent rien d’original. Elles
ont pour unique but de dégager parmi une littérature abondante, quelques
théorémes « utiles », dépouillés, dans la mesure du possible, d’hypothéses
inutilement restrictives.

Les références de base sont, a mon avis:

1o Le livre de Borsuk, en remarquant que ce qui est appelé ici A.N.R. est
appelé A.N.R. (O11) chez Borsuk et ce qui est appelé ici A.N.R. compact
est appelé A.N.R. chez Borsuk.

On trouvera aussi chez Borsuk une bibliographie assez étendue.

20 L’article de Palais qui, sous un volume réduit, dégage toutes les idées
essentielles.

§ 1. THEOREMES CLASSIQUES SUR LES ESPACES METRIQUES

Rappelons pour commencer le:

THEOREME DE DUGUNDJI. Soit X un espace métrisable et soit 4= X
un fermé. Soit f: A—FE une application continue, ou £ est un E.V.T. locale-
ment convexe. (Le corps de base est toujours R.) Alors f s’étend en une
application continue F: X—E, telle que F (X) soit contenu dans I’enveloppe
convexe de f(A).

Pour une démonstration, voir Dugundji, ou Borsuk, chap. 3, § 7.

On remarquera que le théoréme de Dugundji est une généralisation du
théoréme bien connu de Tietze. (La source est un peu plus particuliére,
mais le but est plus général.)

Rappelons maintenant le:

THEOREME DE KURATOWSKI-WOJDYSLAWSKI. Soit X un espace métri-
sable. Alors il existe un espace de Banach B et un homéomorphisme A

de X sur un sous-espace & (X) de B, tel que A (X) soit fermé dans I’enveloppe
convexe de & (X).
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N. B.: h (X)n’est en général pas fermé dans B, le plongement de Kura-
towski 4 étant méme un moyen élémentaire de compléter les espaces
métriques.

Pour une démonstration, voir Borsuk, chap. 3, § 8.

Remarque. S1 X est métrisable compact, il est bien connu qu’il se plonge
comme un fermé dans le cube de Hilbert.
Rappelons aussi que tout espace métrisable est paracompact.

§ 2. THEOREMES GENERAUX SUR LES A.N.R.

Soit X un espace topologique et soit 4= X un sous-espace.

On dit que A est un rétracte de X s’il existe une application continue
r: X—A telle que r-i =id,, i: A—X étant l'injection naturelle. r est
appelé une rétraction de X sur A.

On dit que A est un rétracte de voisinage de X s’il existe un voisinage V
de A4 dans X et une rétraction de V sur A.

On remarque immédiatement que si X est séparé, et si A est un rétracte
de voisinage de X, alors 4 est fermé dans X.

Définition. Soit X un espace métrisable. On dit que X est un rétracte
absolu (en anglais « Absolute Retract », d’ou ’abréviation A.R.) si chaque
fois que I’on a un homéomorphisme /4 de X sur un sous-espace fermé 4 (X)
d’un métrisable Z alors 4 (X) est un rétracte de Z.

On dit que X est un rétracte absolu de voisinages (en anglais « Absolute
Neighborhood Retract » d’ou I’abréviation A.N.R.) si chaque fois que ’'on
a un homéomorphisme /2 de X sur un sous-espace fermé d’un métrisable Z
alors 4 (X) est un rétracte de voisinage de Z.

Le théoréme suivant donne une définition équivalente pour les A.R. et
les A.N.R. (on peut dire grossiérement que c’est parce que I’on veut ce
théoréme que I’on se restreint aux espaces métrisables dans les définitions
précédentes).

THEOREME. 1) X est un A.R. si et seulement si chaque fois que I'on a
un métrisable Y, un fermé Y'< Y, et une application continue f: Y'— X,
alors f's’étend en une application F: Y- X.

2) X est un A.N.R. si et seulement si chaque fois que I’on a un métri-
sable Y, un fermé Y'< Y, et une application continue f: Y'— X, alors f
s’étend en une application F: V— X, V étant un voisinage de Y’ dans Y.
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