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— 279 —

où ax e A a un reste inversible et où a2,ak e sé. Supposons que p (V)
a une racine simple ë dans A, mais alors, il existe xj/ tel que Wk — Wk 1

— — a k ait une racine simple dans A^ de reste ë, et par suite, l'image de p (V)
dans A^ a une racine simple, de reste ë. Asé^) est donc faiblement hensélien.

On laisse au lecteur le soin de voir que (A#, sé£) est hensélien si (A, s/) l'est.

3. — On considère la catégorie (Cou) dont les objets sont les couples

(A, sé~) d'un anneau A et d'un idéal sé de A, un morphisme u : (A, s/)
-> (B, if) étant un homomorphisme u: A B d'anneaux tel que u~ 1(£?)

sé. On sait alors [2] que si ((Ah )ieI utj) est un système inductif dans

(Cou) indexé par un ensemble / filtrant, il a une limite inductive (A, s/) dans

(Cou) où A est la limite inductive des At dans la catégorie des anneaux et où
sé est la limite inductive des idéaux séSi, de plus, les couples (Ai9 sont
faiblement henséliens, ou henséliens, il en est de même de (A, ja/) [On adapte
sans difficulté la démonstration de Lafon aux définitions ci-dessus].

4. — En particulier, si (A, sé) est un couple faiblement hensélien, on
considère le système inductif filtrant des (Aoù (j) parcourt la partie
multiplicative S de A formée des éléments inversibles modulo alors sa

limite inductive (As, j/s) sera faiblement hensélienne, et même hensélienne,

puisque sés est contenu dans le radical de As.
Cela entraîne en particulier que si gh et g1/i1 sont deux

décompositions d'un polynôme fe A [X] dans A^ et A^ respectivement et
vérifiant les hypothèses de (1), prop. 1, alors, en prenant 6 « assez grand »
de reste inversible, ces deux décompositions ont la même image dans Ae,
ce que l'on aurait pu voir directement.

En résumé, dire que (As, j/s) est hensélien équivaut à dire que (A, ja/)
est faiblement hensélien. On reconnaît une généralisation de [1] chap. VII
prop. 43; 2). Nous rappelons que pour Nagata, un anneau local A, d'idéal
maximal Ji est hensélien si le couple (A, Ji) est faiblement hensélien au sens
où nous l'entendons ci-dessus.

BIBLIOGRAPHIE

[11 Nagata, M. Local rings. Interscience Publishers.
[2] Lafon, J. P. Anneaux henséliens. Bull. Soc. Math. France (1964).
[3] Artin, M. Grothendieck Topologies. Harvard University (1962).

E. Crépeaux
Faculté des Sciences de Lille

(Reçu le 1er juin 1968)




	...

