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2. Ein HiLrssaTz

Ein wesentliche Rolle wird die folgende Aussége spielen:

Hivrsarz 1. Eine Funktion f (x) ist genau dann eine Lisung
von (2), wenn fir jedes x, ¢ (0,1) gilt:
1. Fiir jede Folge (x,) aus (0, zy) mut lim x, = x, ist

n—>x

lim inf f(z,) = f (%) .

2. Fir jedes ace[f (x,), + o] gibt es eine Folge (y,) aus
(0, o) mit im y, = z, und lim f(y,) = a.

Beweis. a) Wenn f (z) eine Losung von (2) ist, folgen die
beiden Aussagen unseres Hilfssatzes unmittelbar aus der Be-
deutung von L, (z,) in (1).

b) Jetzt sei f(x) eine Funktion, die die Eigenschaften 1.
und 2. besitzt. x, sei ein beliebiger Punkt aus (0,1). Wir zeigen,
dass Ly (xo) = [f (o), + o] 1st. Wegen 1. gilt

U  (f&n) [f(x0), + o],

(xn) = (0,xp)
(xn)" = {xp}

und wegen 2. auch

U (f) 2[F(xo), + o].
(?;))fzz((z;;(;)

Daraus folgt unsere Behauptung.

3. EINE DARSTELLUNG REELLER ZAHLEN
AUs (0,1) purcH GEWISSE FOLGEN

Um eine nichttriviale Losung von (2) zu konstruieren,
benotigen wir eine spezielle Darstellung der reellen Zahlen aus
(0,1), die von den iiblichen Darstellungen abweicht. Bekanntlich
kann man die Zahlen aus (0,1) eineindeutig durch nicht-abbre-
chende Dualbriiche darstellen. Wenn also r eine beliebige reelle

Zahl aus (0,1) ist, gilt
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