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276 \ A. CHATELET:

28. Exemples de calculs.

Le tableau V donne les valeurs pour x de 0 & H = 100, du tri-
néme F'(x) déja utilisé (tableaux I et I1I), de discriminant D = —39.
Le rang r (25) est égal a 2.

Les deux premiéres valeurs de F(x), ont pour diviseurs pre-
miers 2,3, 5, qui sont des diviseurs de F(x), pour les valeurs res-
pectives:

0+2x, 14+21;  O0-45xr, 4-+-5x;  1-4-3n.

Il n’y a qu’une progression pour 3, qui est diviseur de D.

On a inscrit devant chaque valeur de la table, le mondme des
puissances des facteurs 2, 3, 5, qui en est diviseur, de fagon a cal-
culer les quotients g,. Les périodicités, ou les progressions sont mises
en évidence par I'alignement (vertical) de ces facteurs.

Le premier quotient, rencontré ensuite, qui soit différent de 1
est /(3):2 = 11. Il est premier, on I’a inscrit devant les valeurs dont
il est diviseur et qui sont données par les progressions de raison 11
et de premiers termes 3 et 7. Deux seulement F(51) et F(69) sont
divisibles par une puissance supérieure de 11; les autres appartenant a
des progressions de raison 112 sont extérieures a la table.

Le premier quotient obtenu ensuite, qui soit différent de 1 est
F(6):22 = 13. Cest un nombre premier, diviseur de D; il n’est
obtenu que pour les valeurs d’une seule progression 6-+13), et
seulement & la premiére puissance.

Les quotients suivants, jusqu’a F(13) exclus, qui devient supé-
rieur & (2x6-+1)2 = 169, sont égaux & 1, ou sont premiers:

F(7): 2x3x11) =1; F(8):2 = 41; F(9): (22x5%) = 1;
F(10): (23x3xb) =1; F(11):2=171; . F(12):2 = 83.

On inscrit ces nombres premiers devant les valeurs de la table, dont
ils sont diviseurs, et qui sont données par:

41 pour z = 8, 49, 90; 32, 73; 71 pour z = 11, 82; 59;
83 pour x =12, 95; 70; .

ils n’y figurent qu’a la premiere puissance.

’

Le premier quotient différent de 1, qui est rencontré ensuite est
F(16): (2x3) == 47; il est premier et il en est de méme de ceux des
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quotients suivants, qui sont différents de 1, jusqu’a F(33) exclus,
qui est supérieur & (2x 16 + 1)> = 1 089. Certains sont encore divi-
seurs d’autres valeurs du tableau, ce sont:

47 pour x = 16, 63; 30,77; 79 pour r = 17, 96; 61;
43 pour z = 20, 63; 22,65; 59 pour xr = 21,80; 37, 96;
61 pour z = 24, 85; 36,97, 89 pour x = 26; 62

Par contre, les diviseurs premiefs 281, 383, 137, ne se rencontrent
plus dans le tableau, limité & H = 100.

Le premier quotient rencontré ensuite, est F(33):22 = 283;
il est premier et il en est de méme de ceux des quotients suivants qui
sont différents de 1 jusqu’'a F(67) exclus qui est supérieur &
(2% 33 4 1)2 = 4 489. Dans ces quotients, ceux qui figurent plus
d’une fois dans le tableau, limité a H = 100, sont:

127 pour z = 35; 91; 103 pour z = 47; 55;
149 pour z = H4; 94; 139 pour z = 64; 74

Le premier quotient rencontré ensuite est F(67): (2x3) = 761;
‘il est premier et il en est de méme de tous les quotients suivants
de la table, car (2x67 + 1)% = 18 225 est supérieur & F(100).

Dans la table, les nombres en caractéres gras sont les facteurs p
rencontrés pour leur racine minimum ¢, (ou pour la premiére fois).

On rappelle qu’il a été indiqué ci-dessus que les nombres premiers
ainsi obtenus sont ceux qui appartiennent & douze progressions
arithmétiques de raison commune 39.

Le deuxiéme exemple, donné dans le tableau VI, est constitué
par les valeurs pour z de O & H = 100, du trindme, de discri-
minant D positif (définissant un corps réel):

F(z) = 2247, D = (—4)x (—47) — 188.

Les valeurs sont négatives et de valeurs absolues décroissantes
jusqu’a F(6); elles sont ensuite positives et croissantes.
Le rang r est égal a 4, car:

O5X(2%3)? = 180 < 4 X 47 < b X (2x4)2 = 320.

Les quatre premieres valeurs de F(x) ont pour diviseurs premiers:
2,47, qui sont diviseurs de D, et 23, 43, 19. On inscrit devant chaque
valeur les mondmes de ces facteurs qui en sont des diviseurs.




A. CHATELET

278

LEE "G°€°T | 0VV OV |00V
166 ‘G "3 |0i66 |66
L09 3¢ | Q1L 6 | 86
19 "€1 "€z | 9166 | L6
6L "6 ‘T %Le6 | 96
€8 "11°G¢ T |08r6 | g6
6FI °'G'€°3% | 0%68 | %6
L¥S 5% | GL 8 | €6
€82 b 319968 |26
L2l "11°€°3|2%8¢8 | 16
13/ 2G g% | 0038 | 06
10v G g% | 0208 | 68
LOET "€°7|3%¥8 L | 88
€e8 g ‘31999 L | L8
L8 T 2% | ¥6Y L | 98
19  "G'€e% | 028 L | S8
€T 11§ 3| 0GF L | %8
6% € ‘312869 | €8
TL "€'g% | 9189 |28
€99 T 2% | 3699 | 18
6G"T¥V°G "3[06%9 |08
1183 "G'€°%3 | 06889 | 6L
ehs T 20 | 3LV 9 | 8L
LY $E 9109 | LL
LL6 "€°% (%986 | 9L
LS 'S 3 |01LS | SL
SINISIAI(Y (r) 0

66 "G ‘g% | 09C¢ ¢ | %L
171V €53 319 6 | €L
€89 3 319986 | 3L
L6Y €1 3|31 ¢S | 1L
€8  "G°Ez3 | 086 % | 0L
gV1°G g3 | 0%8% |69
18€ 3 T 30LY | 89
19L €% 199¢% | L9
LLZ 3% 38% % | 99
€%  'gG g2 | 008% | g9
68T  G°€°¥|0LTY | %9
LY 8% TIW0T | €9
68 11 2% 1916 ¢ |29
64 €53 | 6L E | 19
L9e G 3| 0L9€g |09
It g8 %|086¢ |66
€1 1T "€7g% |87 ¢ |86
628 2% | 918°¢ | LS
1091 213088 |99
£0I "G'€°3|060¢ |gg
6FT G 33| 086% | %G
63¢ e% | 3L8 Y | €g
9% €% [ 99L T | 26
el T 213993 | 19
G621 096% | 06
SINJSIAI( g 2
T=d  gIX(g—) = 68—

6%

1% ‘G'€g% | 097 T
IS8T 1T ‘T | %9€ T 8%
€01 11 "% [99%%¢ LY
18T ‘€g% | QLT T 9%
el ‘G g% | 080T G%
66T G ‘% | 0661 7Y
L1g ‘€| ¢06 T €7
Lgg ‘es | 918 T (4
g8y ‘28 | GEL T 17
17 G661 0991 0%
LT "G T | O0LS T 6¢€
gLe ‘26| ¢6% 1 8¢
69 €8 | 917 T LE
9 11 ‘T TYE T 9¢
Lgl ‘6 "z 0LTT Ge
26 €50 | 002 T V€
€83 ‘28 | BET T €¢
I# "€1 5199071 (45
L9T €300 7 125
L¥ ‘G g% | 0%6 0€
|2 G 3% | 088 6%
LET ‘€% | 338 8%
€8¢ ¢ | 99L L3
68 ‘eG | GIL 9%
| 2% "GT€ g% | 099 6%
SINJSIAI(Q ) 2

a 0T+ +2 = (T)4

A QVETLV],

19 ‘e 't 0719 %%
182 ‘G| 699 €3
58 4 ‘€'z | 916 (Y4
69 "% | 2Ly 13
er ‘e "% | 08% 0%
g1 ‘¢°¢'s | 068 61
12 e | ©G€ 87
6L ‘g6 | 91€ LY
Ly €°% | 38¢ 97
eG 0| 063 aT
|2 G g6 | 03T 71
€ '9G | 36T el
€8 5| 9971 !
TL ‘| oVl 12
G'€gl | 0CT 0V

g6 z¢ | 007 6

| 44 ‘% | %8 8

IT €°% |99 L

g1 ‘26 | ¢S 9

G g% | 0% ¢

G'¢'2 | 0¢ ¥

154 ‘S| TT g

$6 | 97 [

€30 | a1 T

g'c| 0T 0
SINASTAI(T ) )




LES CORPS QUADRATIQUES | 279

| Les quotients suivants, pour les valeurs de z, définies par:.
|F(r)] < (2x4)2 = 2<10

sont uniquement des valeurs, ou des moitiés de valeurs du polynéme
puisqu’a exception du diviseur 2, la premiére valeur devant laquelle
on a inscrit un des diviseurs précédents est F(16) divisible par 19.
Ce sont:

F(4)=-—-31; F(5):2=-—11; F@®6) =—11; F(7):2=42;
F8)= +17; F(9):2= +17; F(10)= +353. ‘

On les inscrit devant les valeurs suivantes de la table qu’ils divisent,
éventuellement avec I’exposant convenable.

Le quotient suivant F(11): 2 = 437 est premier; ceux qui suivent
pour les valeurs de x:

IF(z)] < @x11)2 = z <23,

sont égaux a 1, ou sont premiers. Ces derniers sont encore égaux aux
valeurs, ou aux moitiés des valeurs du polynome; les seuls quotients
donnés par des diviseurs déja inscrits, & Pexception de 2, sont:

F(16): (19x11) = +1;  F(22): (23%x19) = 1.

Les seuls nombres premiers ainsi obtenus qui figurent encore dans
la table, limitée & H = 100, sont 37, 97, 61, 89.

Le premier quotient suivant qui est différent de 1 est
F(28): 11 = 67, ceux qui suivant pour les valeurs de z:

|F(z)] < (2x28)2 = 1z <56,

sont égaux & 1 ou premiers; ceux qui figurent plus d’une fois dans la
table sont: 67, 127, 101, 107, 151.

Au-dela de z = 56, tous les quotients sont premiers ou égaux a 1.

La disposition typographique est semblable & celle de 'exemple
précédent, les nombres premiers obtenus pour la premiére fois (pour
leur racine minimum) sont en caractéres gras.

L’application de la loi de la réciprocité (22) montre que les nombres
premiers ainsi obtenus sont ceux qui appartiennent a o(168): 2 = 46
progressions arithmétiques, de raison commune 168 et de premiers
termes: 1, 9, 11, 15, 17, 19, 21, 23, 25, 31, 35, 37, 39, 43, 49, 53, 61,
65, 67, 81, 87, 89, 91, 97, 99, 101, 107, 121, 123, 127, 135, 139, 145,
149, 151, 153, 157, 163, 165, 167, 169, 171, 173, 177, 179, 187.
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