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SUR L’EXISTENCE D'UNE SPHERE
PASSANT PAR UN NOMBRE DONNE DE POINTS
AUX COORDONNEES ENTIERES

par Thadée Kurikowski, Varsovie

(Regu le 29 janvier 1958.)

Le but de cette Note est de démontrer ce

THEOREME : m étant un nombre naturel > 3 et n un nombre naturel

quelconque, il existe dans U'espace euclidien @ m dimension une

m

sphére >\ (%, — a;)* = r? passant précisément par n points

i=1

aux coordonnées entiéres Ty, Ty, ..., Lp,.

Démonstration. — Comme ’a démontré M. A. ScuiNzEL dans
la Note précédente, il existe pour le nombre naturel n donné des
nombres rationnels a,, a, et ¢ tels que ’équation

(B —a)? + (2 —ap))® = ¢ (1)

a précisément n solutions en nombres entiers z, et z,.
Or, comme on sait, il existe des nombres irrationnels as, ay, ...,

m

a,, tels que le nombre >\ ¢; a;, ot ¢; (I = 3, &, ..., m) sont des
i=3

nombres rationnels, est rationnel seulement si¢; = ... =¢, =0

(c’est-a-dire que les nombres ag, a,,
rationnellement indépendants). Je prouverai que la sphére

DE— ) =c+ Da (2)
1=1

1=

w

satisfait a notre théoréme.
En effet, il résulte de 1'équation (2) que
m

m ,
QZaixiz(xl_al)z"l‘(xz"‘%)z‘FExz——c:d_,'
i=3 :

1=3

vy @, sont linéairement
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Donc, si les nombres z; (i = 1, 2, ..., m) sont entiers, le
nombre d est rationnel et il résulte de la définition des nombres
a3, Qg ..., G, quUe Ty =z, = .. =z, = 0. L’équation (2)

devient donc ’équation (1) qui, comme nous savons, a précisé-
ment n solutions en nombres entiers z,, z,. L’équation (2) a

donc précisément n solutions en nombres entiers z;, x,, .
c.q.f.d.

vy Ty
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