Zeitschrift: L'Enseignement Mathématique
Herausgeber: Commission Internationale de I'Enseignement Mathématique

Band: 4 (1958)

Heft: 1: L'ENSEIGNEMENT MATHEMATIQUE

Artikel: FONCTIONS ENTIERES D'ORDRE FINI ET FONCTIONS
MEROMORPHES

Autor: Valiron, Georges

Notizen: NOTES

DOI: https://doi.org/10.5169/seals-34633

Nutzungsbedingungen

Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften auf E-Periodica. Sie besitzt keine
Urheberrechte an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich fur deren Inhalte. Die Rechte liegen in
der Regel bei den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Das Veroffentlichen
von Bildern in Print- und Online-Publikationen sowie auf Social Media-Kanalen oder Webseiten ist nur
mit vorheriger Genehmigung der Rechteinhaber erlaubt. Mehr erfahren

Conditions d'utilisation

L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En regle générale, les droits sont détenus par les
éditeurs ou les détenteurs de droits externes. La reproduction d'images dans des publications
imprimées ou en ligne ainsi que sur des canaux de médias sociaux ou des sites web n'est autorisée
gu'avec l'accord préalable des détenteurs des droits. En savoir plus

Terms of use

The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. Publishing images in print and online publications, as well as on social media channels or
websites, is only permitted with the prior consent of the rights holders. Find out more

Download PDF: 08.08.2025

ETH-Bibliothek Zurich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch


https://doi.org/10.5169/seals-34633
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=en

156 G. VALIRON

il suffit méme que I'on ait seulement

= log M (r, f) .
Ry

ce qui donne une majoration analogue du coefficient de 6 dans

(21), et que i 108 M (r, /) _
r=w  XRXH
(a suipre).
NOTES

8) Voir HApAMARD, J.: Sur les fonctions entiéres. C. R. Acad. Sci., Paris, 135,
pp. 1309-1311 (1902), et VALIRON G.: Sur le nombre des singularités transcendantes
des fonctions inverses d’une classe d’algébroides. C. R. Acad. Sci. Paris, 200, pp. 713-
715 (1935).

4) Voir VALIRON, G.: Sur les fonctions entiéres d’ordre nul et d’ordre fini et en
particulier les fonctions & correspondance réguliére (thése, Paris, Ed. Privat, Toulouse,
1912, paru dans Annales Toulouse (3), 5, pp. 117-257 (1914); & ces résultats on compa-
rera ceux de OSTROWSKI, A.: Recherches sur la méthode de Graeffe et les zéros des
polynomes et des séries de Laurent, Acta Mathematica, 72, pp. 99-257 (1940-1941),
notamment les pp. 107, 110, 158, 166, 170 et 173, et OsTrROWSKI, A.: Addition & notre
mémoire: « Recherches sur la méthode de Graeffe et les zéros des polynomes et des séries
de Laurent », Acta Mathematica, 75, pp. 183-186 (1943), ainsi que ceux de REY PaAs-
TOR, J.: Lecciones de Algebra, pp. 89-105, Q¢ édition, Madrid, 1935, et SAN Juan, R.:
Compléments & la méthode de Graeffe pour la résolution des équations algébriques,
Bull. des Sci. Math. (2), LIX, pp. 104-109 (1935), et: Complementos al método de Griffe
para la resolucion de ecuaciones algébricas, Revista Mat. Hispano-Americ. (3), I, pp. 1-14
(1939), ainsi que: A propos du mémoire: « Recherches sur 1a méthode de Graeffe..., etc »
par Alexandre OsTrROwsKI, & Bale, Acta mathematica, 75, pp. 187-190 (1943).

5) Voir VALIRON, G.: Théorie des fonctions (p. 388). Masson, Paris, 1942.

6) Voir BRINKMEIER, H.: Ueber das Mass der Bestimmtheit des Wachstums einer
ganzen transzendenten Funktion durch die absoluten Betrage der Koeffizienten ihrer
Potenzreihe. Math. Annalen, 96, pp. 108-118 (1927).

7) Voir VALIRON, G.: Sur la croissance des fonctions entiéres. C. R. Assoc. francaise
avanc, des Sci., Le Havre, 1929, pp. 110-113.

8) Pour lintroduction de ces notions dans la théorie des fonctions entiéres, voir
VALIRON, G.: Sur les fonctions entiéres d’ordre fini. Bull. des Sciences math. (Darboux
Bull.) (2), 45, pp. 268-270 (1921). La terminologie adoptée ici a été proposée par R. NE-
VANLINNA qui a étendu les résultats aux fonctions méromorphes.

9) On trouve dans VALIRON, G.: Lectures on the general theory of integral functions,
Ed. Privat, Toulouse, 1928, Appendix B, p. 182, I’étude de la condition pour qu’une
fonction donnée par sa série de Taylor soit de la classe divergente ou convergente.

10) Voir VALIRON, G.: loc. cil., 5), p. 432.

11) On a donc n > ‘ O =&
pour une suite infinie de n, ce gii entraine la divergence
«© 1
de la série 2 —“l % | ot pour € > 0,
1 1%
‘ lim logn
de sorte que I’on a n=—ow l0g|a, = p, c’est le théoréme de Borel.

12) Voir VALIRON, G.: loc. cit, 4). La réciproque a été retrouvée par TITCHMARCH,
E. C.: On integral functions with real negative zeros, Proc. London Math. Soc. (2), 26,
pp. 185-200 (1927), dans*le cas U (r) = krf (voir TiTcHMARGH, E. C.: The theory of
functions, 2nd edition, x-452 pages, Oxford University Press, 1939). Dans une série
de travaux récents (DELANGE, H.: Un théoréme sur les fonctions entiéres & zéros
réels et negatifs, J. de Math. pures et appl., 31, pp. 55-78 (1952)), H. DELANGE a repris
ces questions et a étudié le cas de I’'ordre entier. Voir aussi un mémoire de M. Heins, M.:
Entire functions with bounded minimum modulus; subharmonic function analogues.
Annals of Math., 49, pp. 200-213 (1948). :
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