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11 faut toutefois remarquer que le théoréme A ne subsiste pas

pour m = 1. Il résulte en effet

n—1 - -
};Odh = s, + 1 cos - = ncos -,
¢’est-a-dire:
La somme (algébrique) des distances d’un point aux colés
d’un polygone régulier est constante pour 10us les points du

plan.

1. — Lr teEorEME C.

Venons maintenant a la démonstration du théoreme C.
Faisons passer I’axe des z par l'un des sommets du n-gone;

les coordonnées des sommets seront alors

2 .2
cos—ﬁv—t, sm—h—E (h =0,1, ..., n—1) ,
n n

et les carrés des distances du point (z, y) ou (p, @) aux sommets

seront

2 “ 2hm\? . 2hm\?
lhz(x——cos s > + (y——sm—n—>

, : 2hT . 2hw
:p~+1—29 xCOS———n—"I—ySIHT

2hn).

n

:p2+1——2900s(—cp+

Il s’en suit:
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Or, si m < n, toutes les sommes s; d’indices impairs sont

nulles et toutes celles d’indices pairs sont positives; il résulte
n—1

que '™ est un polyndéme en p a coefficients positifs et
h=0

dépendant seulement de n. L’équation

n—1
2 *™ = const. (m < n)
h=0
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a donc tout au plus une racine positive, et le lieu géométrique

- qu’elle représente est constitué par une seule circonférence (réelle)
au plus.

Le théoréme C est vrai non seulement pour les puissances
paires inférieures ¢ n, mais méme pour celles inférieures ¢ 2n.

IIl. — SUR QUELQUES POLYGONES PLANS EQUILATERES.

Losange. — Prenons comme origine des coordonnées le centre
du polygone, et comme axes cartésiens obliques les paralleles
a ses cOtés; et soit A I’angle des deux axes. En désignant par 3
la demi-longueur des cOtés, les équations normales des cotés
sont

+24+8=0, L+y+38&=0.
Il suit de la ‘

3
Ddy = le P (—a Iy (—y 3=

sin2 A <&
h:

I

2(a* + y* + 28) ;

3 .
- DAy =+ W+ (—a+ 3Py I+ (—y =
= 23[3(a® + 7)) + 287 .

3 : 3
Les lieux >\d; = const. et > d, = const. sont donc des
H=0- R=0

ellipses, dont les diameétres paralleles aux cOtés du losange

SOIlt con]ugues et ont egale longueur
n-1

Pour tout polygone équilatére ou non, les lieux Z d; = const.

sont des ellipses. En effet, le premier membre est une fonction
quadrathue de z, y, qui, par sa nature ‘ne peut représenter

‘qu’une conique hornée.

Si le polygone a deux axes de symétrie orthogonaux, on
n—t
vérifie aisément que les lieux >\ d;, sont aussi des ellipses.
| | ‘ - h=0
Pour tout polygone équilatére la somme des distances d’un

‘point aux cdtés est constante pour tous les points du plan.
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