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LES RELATIONS D’EGALITE 105

3. — ASSOCIATIVITE.

Les éléments du groupe, ou égalités par addition ou soustrac-
tion, sont associatifs, c’est-a-dire que 'on a: (ab)c = a(bc). En
effet

(ab) A+ A’ + B = C ) (@) A+ A =B
(¢) C + — D . = . (bke) BB +C =D
(ab)eA + A’ - B+~ C = D. ) albe) A - A’ - B+ C" =D .
De méme (a'b’)c’ a'(b’c’)

(@b) C— (A" +B) = A
) D—C =G .= '(b¢) D—C —B =B

v ey el B P ST T U ey

De méme, on a :
(allbll)cll — a”(b”c”)’

(ab’)e’ = a(b’e) ,
(aa’)a = ala’a) , etc.

A eux seuls, comme nous 'avons déja dit (§ 1, Rem. 1I), les
sommandes + A et — A ne sont pas associatifs entre eux.
(’est pourquoi les classes et leurs additions, pas plus que les
ensembles et leurs réunions, ne peuvent constituer comme
telles un groupe, tandis que les égalités considérées ici comme
éléments sont associatives.

4. — OPERATIONS INVERSES ET IDENTIQUE.

Nous avons appliqué jusqu’ici les deux premiers critéres du
groupe: la composition et Dassociativité. Quant a Pexistence
des opérations inverses, elle est postulée par les axiomes du § 1.
L’inverse de Iélément a (A 4+ A’ = B) est Pélément
¢"(— A — A’ = — B), puisque composés ensemble ils
donnent 0 = 0 ou A = A.

A la tautologie et a la résorption directes correspondent,
d’autre part, la tautologie et la résorption inverses et, a 'addi-
tion, la soustraction, etc. Le succés des opérations de composi-
tion atteste I'existence, c’est-a-dire la non-contradiction de ces
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