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LA TOPOLOGIE DES GROUPES 199

si toutes les variétés fondamentales entrent dans la composition soit

de W, soit de W', soit de W et W',

Ces théorémes rapprochent ’espace d’un groupe simple clos
simplement connexe de 'espace produit topologique de [ espaces
sphériques ayant les dimensions de V,, V,, ..., V;: ces deux
espaces ont les mémes nombres de Betti, les mémes groupes
d’homologie et les mémes lois d’intersections; mais on ne sait
pas s’ils sont homéomorphes. |

Comme vous le voyez, si les recherches toutes récentes sur
la topologie des groupes simples nous ont apporté des résultats
trés intéressants, elles nous posent par cela méme de nouveaux
problémes. Mais méme en nous bornant & la simple détermination
des nombres de Betti des groupes simples, on ne devra pas
s’estimer completement satisfait si on arrive a faire cette déter-
mination pour les cing groupes exceptionnels. C’est en quelque
sorte une loi historique que les propriétés générales des groupes
simples ont presque toutes été vérifides d’abord sur les différents
groupes et qu’on a ensuite cherché et trouvé une raison générale
dispensant de I’examen des cas particuliers; je ne connais guére
qu’une exception a cette loi: elle est fournie par le théoréme
sur la somme 2" des nombres de Betti. Il faut espérer qu’on
trouvera aussi une raison de portée générale expliquant la forme
s1 particuliere des polynomes de Poincaré des groupes simples clos.
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