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346 H. HOPF

Le fait que voicl est facile & montrer: pour une sphére S™ ainsi
que pour un espace projectif P" la possibilité de parallélisme est
équivalente a I’existence d’un ensemble % de représentations
topologiques de S™ ou P" sur eux-mémes, ensemble qui est
simplement transitif pour un point (plus exactement: § est un
ensemble de représentations topologiques de S™ ou P" sur
eux-mémes et jouissant de la propriété suivante: il existe un
point e tel que pour chaque point z il y ait dans § une et une
seule représentation /. avec f,.(e) = z; en plus, f, dépend d’une
maniere continue de z et les f, doivent avoir certaines propriétés
de dérivabilité). I’existence d’un tel ensemble de représentations
topologiques d’un espace est un affaiblissement de la propriété
d’étre espace de groupe; c’est méme un affaiblissement considé-
rable; la loi associative notamment ne joue pas de role icl.
Malgré cela, les recherches sur les espaces de groupes « affaiblis »
de cette facon — et peut-étre encore d’autre facon — se révéle-
ront utiles pour le maniement purement topologique des vrais
espaces de groupes.

En tous cas, la question de savoir quelles spheres et quels
espaces projectifs sont parallélisables me semble extrémement
intéressante. Les nombres les plus petits de dimensions pour
lesquels cette question est encore ouverte, sont n = 5 dans le
cas des sphéres, n == 15 dans le cas des espaces projectifs. On
devrait donc s’occuper notamment de S5 et P5. C’est un pro-
bléme tres particulier, mais je ne trouve pas qu’en mathéma-
tiques la « généralité » soit le seul critere pour la valeur d’un
probléme ou d’un théoreme.
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