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S. — (Cas ou F’ A DES ZEROS SUR LA FRONTIERE.

Nous savons que les représentations de MM. de la Vallée
Poussin et Julia sont possibles si I' ne s’annule pas sur la fron-
tiere de d. Les cassiniennes du plan des u sont alors des courbes
analytiques et régulieres et n’ont pas de point multiple. Elles
ne sont d’autre part réguliéres que dans ce cas la car, 'annulation
de la dérivée introduirait des points multiples des cassiniennes
envisagées. Par conséquent, la condition nécessaire et suffisante
pour que les représentations précédentes soient possibles est
que I’ ne s’annule pas sur les ¢;.

M. de la Vallée Poussin évitait la difficulté en augmentant le
degré du polyndéme: P(x). M. Julia montre qu’il est encore
possible de représenter le domaine donné de connexion p +1
sur une aire limitée par p -+ 1 courbes

|P(u) | = ¢, = 0,1, ...p

P étant toujours de degré p. Portons notre attention
pour fixer les idées, sur le cas p = 2. Nous avons ici
20 +b=12p-—2=2 ce qui exige a =0¢et b =2 Il nya
plus de point de ramification sur la surface o elle-méme, mais il
v a, sur le contour ¢; intermédiaire, deux racines simples ou une
racine double. Envisageons le cas de deux racines simples z, et
> et supposons en plus les 2 différents. Alors, lorsque le point z
passe par z; ou z, en déerivant ¢, le point = F(z) rebrousse
chemiin sur vq: il vy a ainsi deux points de rebroussement
4= F(5) et § = I'(z). La surface o', correspondant par
= F(z) & un domaine du plan z débordant sur I’intérieur de ¢y,
admettrait les deux points Z; et I, correspondant a zy et z,,
comme points de ramification. 11 n’y a toujours, dans ce cas,
qu’un seul feuillet entre v, et v, et deux entre v, et Yo. L’anneau
du feuillet projeté entre <, et <, est limité extérieurement
(outre v,) par un arc {;¢, qui appartient & v, et par un arc de
passage qui unit les deux anneaux [y, v,] et [v,, v,J. On trouvera
dans un article récent paru en Suisse (Commentarii Mathematici
Heloeticl, volume 4, 1932, p. 106) une étude détaillée de ce cas.




162 GASTON JULIA

Revenons au cas général de p quelconque et contentons-nous
de décrire la disposition des cassiniennes. L’on aurait, en partant
de %,,

Fla) =C=Pu) = (u—u) ... (u—up) -

Alors, le domaine canonique est limité: extérieurement, par la
cassinienne I': lP(u)I = 1 qui est réguliére et entoure les p
zéros de P; intérieurement, par p cassiniennes, tronquées ou
non, I'y ... I'). ') est un ovale (courbe réguliére) entourant u,
seul. Les I'; intermédiaires se composent d’une boucle fermée
entourant un seul zéro de P et de v, boucles tronquées suivant

Fig. 5.

Disposition des cassiniennes pour p = 2.

des arcs qui correspondent aux arcs de passage, s'ily a 2v, zéros
de F'(z) sur ¢;; I'; a v; points doubles a tangentes rectangulaires.
Topologiquement, les cassiniennes tronquées sont des courbes
fermées, adjacentes a un ou plusieurs arbres extérieurs. ,

Partant de X, et de la relation F(z) = R(u), les mémes
remarques subsisteront.

9. — RETOUR AU POINT DE VUE ALGEBRIQUE.

Nous voudrions montrer enfin que ces résultats nouveaux
peuvent étre rattachés fortement aux recherches algébriques
anciennes et notamment aux travaux de Schottky.
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