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SUR LES SYSTÈMES LINÉAIRES 69

est le lieu des points-images des suites de points en involution
avec (23). La conique intersection du plan polaire et de la qua-
drique est le lieu des suites de points singulières:

(um) (u.a) (cru) 0 (28)

qui composent la suite donnée, c'est-à-dire l'ensemble des suites
formées par un point quelconque de la suite (23) associé à son

paramètre correspondant.
La conique en question engendre une homologie entre droites

et plans générateurs de la variété Une droite et un plan de

passant par un point de la conique se correspondent dans cette
homologie qui est l'image de l'homologie laissant correspondre
à chaque point de (23) le paramètre associé.

Remarquons que l'espace E3 dont nous venons de parler est

V espace des droites bissectrices 1 de v3 passant par P et que les

droites tangentes engendrent un cône de deuxième ordre qui
coupe v3 suivant la conique (28).

Les espaces E3 en question (images des droites du plan pro-
jectif) correspondent enfin par dualité aux droites génératrices
de la variété v3(images des points du plan projectif).

8. — Variété e3 des suites de points perspectives4

d'une suite de points fixe.
Soit:

(luii-g)(u-ix) 0 (29)

une suite de points régulière fixe. Les suites de points (um)
(ut) 0 perspectives avec elle vérifient, d'après (14), l'équation:

(Vw) UFi) (,7v) 0 (30)

de troisième degré en coordonnées mi pk.
(30) représente donc en E5 une variété e3 à quatre dimensions

et du troisième ordre qui est complètement déterminée par le
point-image P de la suite de points (29). Nous voulons donner
une construction de cette variété.

i Un espace E3 de position générale passant par P coupe v3 le long d'une cubique
gauche et il y a une seule bissectrice de la cubique gauche passant par P.
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Chaque suite de points perspective à (29) coupe (29) en un
point qui, sur les deux suites de points, a le même paramètre. Les
deux suites ont donc eu commuij. la suite singulière formée par
ce point et le paramètre associé. Or, d'après ce qui a été dit
au numéro précédent, si une suite de points contient une suite
singulière, le point-image de la première suite est sur une tangente
menée à c3 par le point représentatif de la deuxième.

Donc, étant donné P (P n'étant pas sur e3), P définit sur
v3 la conique des points de contact de ses bissectrices tangentes
(28). Les espaces E3 tangentes de ayant leurs points de contact
sur cette conique engendrent donc la variété en question
Chacun de ces espaces contient le plan générateur et la droite
génératrice de c3 passant par son point de contact. La variété

3 • '

e4 contient v3 et l'espace E3 des bissectrices de v3 passant par P,
P étant un point triple de la variété.

*

9. — Réseaux de suites de points.

Un plan situé dans un des espaces E3 étudiés dans les numéros
précédents est l'élément représentatif d'un réseau de suites de

points. Nous nous bornerons à étudier le cas général, le plan
coupant ç3 en trois points différents. Le réseau contient dans

ce cas trois suites de points singulières 0 dont
les paramètres sont différents et dont les points ne sont pas sur
une droite. Soit:

\{utnx).(fJ.]T) + \(um2).([i-2r) + (umz). 0 (31)

une quelconque des suites régulières de ce réseau. Posons
/\

u m2m3. Il résulte:

0 (32)

(mx m2m3) étant différent de zéro, il y a deux cas à distinguer:
ou 0 et la suite de points appartient au faisceau (du type II I)
défini par les deux suites singulières t) 0 et

(wm3).(iU3 r) 0, ou >•! ^ 0 et (^ 0; e'est-à-dire ^ est le
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