cas B =0 et les triangles héroniens.
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EQUATIONS DE FERMAT 279

LE cas B = 0 ET LES TRIANGLES HERONIENS.

21. — Pour B = 0, c¢’est-a-dire pour la relation
A $ ._ 1
prg=1.

'équation D = 0 est satisfaite pour S = 0 et P = 0. Par suite,

quels que soient A et s, 'équation cubique a la racine ration-
nelle

s2 A .
e, = Po;, = py = j———E—S— , v = o, + période

Il en résulte les formules suivantes:
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p'2u = h(pu —e,). [P2u + e pu + A* — 2e;] ;

s? 4 16A) .

o 2 .8‘2
(e — €5)? = 9e; - 4A% — TG(

Lorsque s? 4 16A est positif, les trois racines existent et e; est
la plus grande des racines:

e, > e, > ¢

(e, — 6’2) (61 - 33) = A%

cette derniere expression se présentant comme un carré parfait,

[3)

) . P .
les valeurs de pu, pour 5 et 5+ + une demi-période, sont ration-

nelles. On obtient ainsi:

s? — 4A , '
P = g prni=EAs . piYy = — A

-c-

Y

s? 4 20A
1

phs = 5 P = AV 4 164, prds = A(s® + 16A) ;

b

24y et 2, étant égaux & w; (& une demi-période preés); au signe
‘}
— !

pres ¢, est d’ailleurs égal & 5 + '
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22, — Les trois racines sont rationnelles, lorsque s + 16A est

un carré; alors g, est ’argument d’un arithmopoint de la cubique.
A — g2

| 16
metres rationnels s et 1, il vient:

Soit, dans ce cas, A = , B = 0. En fonction des para-

3.64.g, M W% 4 st
1 27.2%.g, (A2 4~ s?) (M — 342252 4 s%)
21‘6A — A\2s2 ()\2 . 82)2 .

|

Il

24e, = A2 4 s2>0,
48e, = — (A2 — 6%s + s%) < 0,
48e, — — (A2 4 6As 4 s?) < 0.
1 1 .. . 1
e, — e :-1—6(7&——-5)2 , (31_—e:_‘__—_-i—é(/\-|--s)2 , e, — €, ::Z)\s :

on peut toujours supposer A positif, ce qui assure l’ordre des
racines e; > e, > és.

En posant s = 2(b 4+ ¢), A = 2(¢c — b), ¢ > b, ces formules
rentrent comme cas particulier dans celles qui ont été6 données
plus haut (paragraphe 17); @ est ici égal a zéro:

A= —bc, B=0, s == 2(b + ¢) ,
8 _—_é(b"—bzcg-{—c‘) A :27(1)2—]—(:)(/} — 2¢?) (c? —2[)2)
A = 16b4ct(h? — c2)2
h? | 2 ' 2 — 2p2 b? — 2¢2
6 = —5— € = ——3— . & = —F5—
el—é2=b2, e, —e, = c?, _ezb—egzc’——bz‘.
v — w, , pr=¢6 P’v = 0, pv = 2b%¢* ,
oy h? +-3bc 4 ¢? .
*=3c PE=T 3 Pa= el
b — 3be 4 ¢
pfi:: 3)6 —l-‘c_" ‘ P’B:2bc(c‘—*b) .
y=—8;

‘aux arguments «, (3, y cor’réspondent les racines S = O,Z_b et 2¢ de
Péquation D = 0; & u = w, correspond une valeur infinie de S..
Au = o, et wg correspond S = b+ ¢, P = be, X’ b, X" = c.
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Le cas de B = 0, avec s = 2 et A carré, présente cette particu-
larité intéressante de représenter la solution du probléme suivant :
détermination de tous les triangles héroniens ayant un coté donné
et une aire tmposée. J’étudierai la question prochainement.

(CAS ELEMENTAIRE DE DEGENERESCENCE DES FONCTIONS
ELLIPTIQUES.

23. — LD’expression du discriminant A des fonctions ellip-
tiques, abstraction faite du facteur double As + B, qui ne saurai
étre nul sans dégénérescence de ’homographie, se présente sous
forme d’un polynome du second degré seulement par rapport au
parameétre B. Les deux autres paramétres A et s étant supposés
donnés, rationnels et quelconques, ’équation A = 0 n’a des
racines rationnelles en B que si s 4+ 12 A est un carré. En
introduisant un nouveau parametre rationnel et arbitraire, w,
cette derniére condition est satisfaite de la maniére la plus
générale en prenant:

0)2 —_— 32

A = :
12

d’ou I’expression correspondante du discriminant:

b

A= — 27(As ++ B)?(B — B,)(B — B,)
avec:
1.27B; = s — 30%s — 20° = (s 4+ w)!. (s — 20) ,

4.27By = §% — 3w?s 4+ 203

I

(s — w)®. (s + 20) ;

27 (82 — Bl) = w? .

Le changement de signe sur o produit I’échange des valeurs
de By et B,; en supposant que o» peut prendre toutes les valeurs
rationnelles et algébriques, le discriminant A s’annule donc
lorsque les coefficients A et B sont dela forme générale suivante:

w? — ¢2 1

A= —m, B :1—6—(5 — m)?. (s 4+ 20) ,
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