
Zeitschrift: L'Enseignement Mathématique

Herausgeber: Commission Internationale de l'Enseignement Mathématique

Band: 26 (1927)

Heft: 1: L'ENSEIGNEMENT MATHÉMATIQUE

Artikel: SUR LE TRIANGLE DES PIEDS DES HAUTEURS

Autor: Streit, Arnold

Kapitel: 6. — Somme des carrés construits sur les côtés du triangle des pieds
des hauteurs.

DOI: https://doi.org/10.5169/seals-21251

Nutzungsbedingungen
Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften. Sie besitzt keine Urheberrechte
an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich für deren Inhalte. Die Rechte liegen in der Regel bei
den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Siehe Rechtliche Hinweise.

Conditions d'utilisation
L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En règle générale, les droits sont détenus par les

éditeurs ou les détenteurs de droits externes. Voir Informations légales.

Terms of use
The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. See Legal notice.

Download PDF: 21.05.2025

ETH-Bibliothek Zürich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch

https://doi.org/10.5169/seals-21251
https://www.e-periodica.ch/digbib/about3?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/about3?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/about3?lang=en
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6. — Somme des carrés construits sur les côtés du triangle des pieds
des hauteurs.

D'après le théorème duon a (fig. 8)

Fig. 8.

a ABjCj

A BCjAj

A CAjBj

a. — b»* -f c,s — 2b"c' cos a

b\ — c"2-j- ci'2 — cos

cl a"2 + h'2 — 2a" b' cos

d'où, en additionnant membre à membre

ai -b b\ + c\(a'2 + b'2 -f + (a"2 + b"2 -f c"2)

— 2 [b" c' cos a -f- c" a' cos ß -f- a" b' cos y]
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Or

a'* -J- b'2 + c'2a"2 + V'2 + c"2 i (44)

Par suite

«Î + ^ 2K2 + '>'2 +<?*) — 2[6V cos a + cos ß + a"b' cos y]

=: 2[(a'2— c"a' cos ß)+ — cos y) 4~ —cos a)],
Mais

a' h'. c'
cos a —— cos 7 — — cos am — ;c'ab jj

ai ~f~ H~ ci 2 • ^«,2cos JS-^,— c"a'cos-|- — cos y^ -(-

+ c'2 cos a — — b"c' cos a^J

2 [cos ß (a'c— a' cn)4~ cos y(b' a— -f- cos a — e'l»")]
2 [cos ßa' (c — c") -J- cos yf/(a — a") -f- cos a —

2 [cos ß a'cf-f-cos y b' a' 4~ cos a cf b'] ;

ai "f* H~ ci ^ 2«' (// cos y) -j- 26'(c' cos a) + 2c'(a' cos ß)

ai + + ci a'(2b'cosy) -j- b'(2c' cos a) + cos ß) (45)

OU
s* + S2 + S, S' + s- + S'" (45')

Si l'on remplace, dans le cours des transformations, (a'2 + b'2

+ c'2)par a"2+ b"2 + c"2) et si l'on prend:

c" a" b"
cos p — — cos y —— cos a —

a b c

on est conduit au résultat suivant :

a\ + b\ 4- c\r= a"(2b"cosy) 4" b" (2c" cos a) 4" c" (2a" cos ß) (46)

Les deux relations (45) et (46) donnent lieu au théorème
suivant:

Théorème. — La somme des construits sur les côtés du
triangle des pieds des hauteurs est égale à la somme de trois
rectangles dont les bases sont trois segments non consécutifs du triangle
donné et les hauteurs les doubles projections sur ceux-ci des

segments non consécutifs suivants respectifs. *

i Op. cité,p. 32 (formule 4).
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Remarque. — En appliquant ce théorème au cas où le triangle
ABC donné est rectangle en A, on retrouve la relation connue :

h'2 cl'

7. — Propriétés résultant des relations (3) et (2).

1° Chaque côté du triangle des pieds des hauteurs est égal à la
projection du côté correspondant du triangle donné sur la tangente
en Vunedeses extrémités au cercle circonscrit à ce dernier triangle.

En effet (fig. 9) :

B

\s\ -s. N.\ S

\ V \\ S \\ \ \

c J

cy\CT/CA \///\
'ol A, a

Fig. 9.

BE a cos a

CF bcos

AD c cos

(47)

2° La projection de chaque côté d'un triangle sur la tangente
menée au cercle circonscrit par le sommet opposé est égale à la
somme des deux côtés non-correspondants du triangle des pieds des
hauteurs.
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