Zeitschrift: L'Enseignement Mathématique
Herausgeber: Commission Internationale de I'Enseignement Mathématique

Band: 25 (1926)

Heft: 1: L'ENSEIGNEMENT MATHEMATIQUE
Kapitel: Ombilics et lignes de courbure.

Autor: Delens, P.-C.

Nutzungsbedingungen

Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften auf E-Periodica. Sie besitzt keine
Urheberrechte an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich fur deren Inhalte. Die Rechte liegen in
der Regel bei den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Das Veroffentlichen
von Bildern in Print- und Online-Publikationen sowie auf Social Media-Kanalen oder Webseiten ist nur
mit vorheriger Genehmigung der Rechteinhaber erlaubt. Mehr erfahren

Conditions d'utilisation

L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En regle générale, les droits sont détenus par les
éditeurs ou les détenteurs de droits externes. La reproduction d'images dans des publications
imprimées ou en ligne ainsi que sur des canaux de médias sociaux ou des sites web n'est autorisée
gu'avec l'accord préalable des détenteurs des droits. En savoir plus

Terms of use

The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. Publishing images in print and online publications, as well as on social media channels or
websites, is only permitted with the prior consent of the rights holders. Find out more

Download PDF: 28.01.2026

ETH-Bibliothek Zurich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch


https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=en

124 MELANGES ET CORRESPONDANCE

D. pE LanGE, Eenige beschouwingen over enkel- en meervoudige
ombilikaalpunten... (Considération sur les ombilics et les lignes de
courbure dans leur voisinage). Thése de doctorat, Delft, 1904, 82 p.

Ombilies et lignes de eourbure.

M. Fehr m’ayant aimablement signalé la remarque de M. Picard,
je me propose d’ajouter quelques indications & lexposé de M. Picard
et a ma note précédente; dans celle-ci, J’avais suivi le plan de I’article
de M. Winants et suggéré de rattacher le probléme des lignes de cour-
bure aux ombilics & la géométrie conforme ; mais les lignes de courbure
sont naturellement autre chose que des trajectoires orthogonales |
ordinaires et on peut aussi les étudier sur une surface donnée sans i
mettre en jeu les représentations conformes de celle-ci.

Peut-étre sera-t-il intéressant a ce sujet de- présenter quelques
remarques géometriques & coté de la délicate analyse de M. Picard,
qui n’a d’ailleurs étudié que le cas général, ce qui n’épuise pas le sujet.
Interprétons pour cela 1'équation du troisiéme degré qu’utilise
M. Picard. '

Solent, pour une ligne tracée sur une surface, ds I’6lément d’are,
kg la courbure géodésique, R et T les rayons de courbure normale
et de torsion géodésique en un point, H la courbure moyenne de la
surface. Il existe, en tout point d’une surface, des éléments géomeé-
triques communs aux lignes tracées sur la surface et tangentes en ce
point, mis en évidence par Laguerre, puis Darboux; les fonctions de |
Laguerre et Darboux sont suivies d’autres fonctions plus compliquées :
qu’on construit facilement de proche en proche; les lignes de la surface, |

pour lesquelles une de ces fonctions s’annule, sont données par des |
équations différentielles de degrés successifs 2, 3, .. p, ... de sorte |
qu’en un point de la surface passent en général 2,3, ... p, ... telles f
lignes. Posons: - |
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A; et Ay sont les fonctions de Laguerre et de Darboux attachées a
une direction; on obtient des chaines de fonctions plus simples en
1

substituant a A, et As:
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et on a alors la loi de formation générale:
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Les formes différentielles correspondantes s’obtiennent par différen-
tiation covariante, suivant une méthode indiquée par M. Cartan ™
Pour les lignes de courbure:

A, = 0.
En un ombilic
" 1’&0 — O s ¥

Les lignes de courbure satisfont donc aux ombilics & I'équation:
A, =0

du troisiéme degré pour les coefficients angulaires de leurs tangentes.
C’est 1a le cas général; nous pensons d’ailleurs que les formules précé-
dentes permettent une discussion compléte du probléme. Contentons-
nous d’ajouter que pour les lignes de courbure qui sont géodésiques
(et alors planes), &y = 0, les fonctions A successives s’annulent tout le
long de la ligne.

Le Havre, le 29 avril 1926. '
‘ P.-C. DELENS.

CHRONIQUE

Congrés international de Mécanique appliquée.
Zurich, septembre 1926.

En avril 1924 un groupe de savants hollandais prit Pinitiative de
réunir & Delft un Congrés international de Mécanique appliquée 2.
Le succés de cette réunion décida les organisateurs & instituer des
congrés periodiques. Le Comité international désigné & cet effet a

" décidé de réunir le deuxiéme Congrés international de Mécanique

appliquée & Zurich. Celui-ci se tiendra sous les auspices de 1'Ecole
polytechnique fédérale, du 12 au 18 septembre 1926. Son organisation

L E. CArtaAN. Sur les formes différentielles en Géométrie. C. R. de I’Ac. des Sc.,
7 janvier 1924.

2 Voir compte rendu dans I'Ens. math., T. 24, p. 139,
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