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En tenant compte de la régle des signes des segments, le

| ihéoréme généralisé peut s’énoncer comme: suit et il remplace

alors les théorémes III et III:

Dans un triangle QUELCONQUE, le carré construit sur l’un quel-
conque des cdiés est équivalent & la somme algébrique des rectangles
construits sur chacun des deux autres cotés et la projection du

premier sur lut.

4, — Somme des earrés construits sur trois segments
non conséeutifs.

PreEMIER cAs. — Triangle acutangle (fig. 5).
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Fig. 5.

~Les formules (2), sous leur premiére forme, peuvent s’écrire,
en considérant que a =a’' +a’, b=>b"+b", ¢ = ¢ + ¢

k/2 [ / " + bbl’ [ I H + blb" + bl!2

R' = b b" 4 e = b 4 o’ 4 ",

h”l2 — C,C" + aa"‘z C,C” + al n a
d’ou : + ’

(a) h’2 -+. Il"2'+ B2 — (aH2 + e + cnz) + 2.( " a" + b b + ¢’ ¢ n)




32 - A. STREIT
‘Sous leur seconde forme, elles  deviennent
| h? = a'a" 4 ¢! =a'a” + " 4 o2,
R = W b" + qa’ — v + ad'a"  a?
W= e b = ooy g g e

[l

don |
{B) k2 pre + A2 — (a2 - e + ¢?) 2. (a’a” + b + C/C”) .
De () et (8) résulte ‘
' a? 4+ b2 g2 — ;a"? + b2 | o2 (4)

SECOND cas. — Triangle obtusangle (@ > 90°).
Ici, ¢ = g’ 1= a’; b=b"—p"s ¢ ="
Les formules (2'), premiére forme, peuvent done s’écrire
WP = a'a — o = aar — e :
h//2 _— bl bll + CC” —_— bl bl/ — C,C” + (/,”2
A" = — ' L g’ — _ " + a'a” 4 g2 ,
d’otu
(a) h/2 + k'lz + kl//21 — (/l”2 + b'/2 + c'/2) + 2. (a/all —_ b[ l)f/ —_— C'C”) .

Sous leur seconde forme, elles deviennent
W = a’a" — ¢’ = @' q" ' 4 ¢,
W2 = — 00 a0’ = — o g + a

h" = — ¢’ ¢t -+ bb’ — e — b 4 pre ,

Il

d’ou .
(B) W2 W2 b = (a2 e oy 2(a’a’ — 7 p— ey
De (a) et () résulte

a’2 _"_ I)’2v__|_ c’2 — al/2 _I_ b//2 + C1/2 . (4)

On aboutit donc dans les deux cas au méme résultat,
Par suite: ' ‘

TutoriME IV. — Dans un triangle QUELCONQUE, les sommes
des carrés construits sur trois segments non, COIzs.écuti]‘s déterminés
par les hauteurs sur les céiés correspondants sont égales.

CAS PARTICULIER. — Triangle rectangle. o

St o = 90° on a: b’ — b, 0" =0; ¢ =0, ¢" = ¢
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La relation (4) devient
a® 4 bt = a’®

ou |
b2 — ¢t = o't — a’?, (5)
¢est-a-dire | | ,
TaforEME V. — Dans un triangle RECTANGLE, la différence
des carrés consiruits sur les cotés de Pangle droit est égale a la
différence des carres construits sur les segments déterminés sur

Phypoténuse par la hauteur correspondante.

5. — Démonstration des théorémes H, III et IV basée sur
le théoréme de Pythagore généralisé.

En nous basant sur le théoréme de Pythagore généralisé, nous
pouvons démontrer le théoreme II — d’ot nous déduirons le
théoréme I — puis les théorémes 11T et IV. Nous envisagerons
le cas du triangle acutangle.

1o Pour le théoréme II (fig. 2):

Appliqué au coté ¢, le théoreme de Pythagore généralise

donne :
2 = a? + b — 2ad"’ .

Or

2= W4 a?.
En remplacant on a

K2 4 a’t = a® 4 b2 — 2aad"

d’ol :
e = a? — a’? + b? — 2aa"”
2 = (a’ + a'')a — a’? + b — 20a" =
= af(a — ') — ad” + b2 .
Mais
aa’ = bl .
Par suite

B2 = a’a" — bb" + b2 = a’a’ + b(b— V),

%

[l

a’a’ + bb' (= a’a’ + )

Cest la relation du théoréme IT.

b . "
L’Enscignement mathém., 25e année; 1926. 3
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