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SUR LES HAUTEURS D’UN TRIANGLE

PAR

‘A. StrEIT, Dr Phil. (Berne).

INTRODUCTION.

Nous désignerons par «’, a”, b’y b, ¢, ¢” les segments déter-
minés par les hauteurs d’un triangle sur les cotés respectifs
a, b, c. |

Nous démontrerons d’abord un théoréme relatif au rectangle
construit sur deux hauteurs, d’ot nous déduirons un autre
théoreme concernant le carré construit sur une hauteur. En
utilisant celui-ci, nous obtiendrons une propriété relative a la
somme des carrés construits sur trois segments non consécutifs
et une relation se rapportant au carré construit sur un coté,
En appliquant cette relation, nous aboutirons & diverses pro-
priétés relatives aux hauteurs et 4 la somme des carrés construits
sur les trois cOtés. Enfin, nous établirons des formules nouvelles -
pour la somme et le produit des trois hauateurs.

1, — Rebtangle construit sur deux hauteurs d’un triangle
' queleonque,

De la relation entre les angles «, B,y d’un triangle (fig. 1)

a+@+y:4180°-,

on tire |
a«+ f§ = 180° — v ,
a' a—a a a
cos (a. -+ B) ::—-—cosy::—T :———-——b——: iy
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Fig. 1.
Or |
cos (@ 4 B) = cos« cos B — sina sinf .
Par suite
. . a a'c"’
sina sin 8 = 33
. c
Mais :
’ . hlll ’
smoc_—b—; sm@:—g,

k”/ . h/
be

sina.sinﬁ =
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On a donce -
h" p’ a a’ ¢’ .
be T b be
]l”lll, - ca — C"a’ .

Par permutation circulaire on a

RR" = ab — g1y ,
R'R" = be — b1t , (1)
'R — ca — e al

b3

c’est-a-dire
TrEoREME I. — [e rectangle construit sur deuy hauteurs d’un
triangle quelcongue est égal au rectangle construit sur les deuzx

cotés correspondants, diminué dy rectangle construit sur les pro-
jections de ces cétés Pun sur Uautre.

Remarque. — Ce théoréme est valable quels que soient leg -
angles du triangle.

2. — Carré construit sur une hauteur d’un triangle,

PREMIER cAS. — Triangle acuraneLy (fig. 2).

Fig. 2.

Soit ABC un tﬁangle acutangle. D’aprés la premiére des
formules du groupe (1), nous avons

KR = ab — gy’ .
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