Zeitschrift: L'Enseignement Mathématique
Herausgeber: Commission Internationale de I'Enseignement Mathématique

Band: 22 (1921-1922)

Heft: 1: L'ENSEIGNEMENT MATHEMATIQUE
Artikel: SUR LE NOMBRE e.

Autor: Petrovitch, Michel

DOl: https://doi.org/10.5169/seals-515730

Nutzungsbedingungen

Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften auf E-Periodica. Sie besitzt keine
Urheberrechte an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich fur deren Inhalte. Die Rechte liegen in
der Regel bei den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Das Veroffentlichen
von Bildern in Print- und Online-Publikationen sowie auf Social Media-Kanalen oder Webseiten ist nur
mit vorheriger Genehmigung der Rechteinhaber erlaubt. Mehr erfahren

Conditions d'utilisation

L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En regle générale, les droits sont détenus par les
éditeurs ou les détenteurs de droits externes. La reproduction d'images dans des publications
imprimées ou en ligne ainsi que sur des canaux de médias sociaux ou des sites web n'est autorisée
gu'avec l'accord préalable des détenteurs des droits. En savoir plus

Terms of use

The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. Publishing images in print and online publications, as well as on social media channels or
websites, is only permitted with the prior consent of the rights holders. Find out more

Download PDF: 16.10.2025

ETH-Bibliothek Zurich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch


https://doi.org/10.5169/seals-515730
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=en

[
<

SUR LE NOMBRE e.

PAR

Michel Perrovircu (Belgrade).

1. — Le développement classique exprime le nombre e sous
la forme de somme de fractions rationnelles ayant pour numé-
rateurs I'unité. L’identité

n—x
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fournit le moyen d’exprimer e, et cela d’une infinité de maniéres,
sous la forme de somme de fractions rationnelles irréductibles
ayant pour numérateurs des entiers autres que 1. Et en par-
ticulier:

Il est possible d’exprimer e comme somme de fractions ration-
nelles vrréductibles ayant pour numérateurs la suite naturelle de
nombres premiers impairs

1, 3,5, 7, 11, 13, 17,
En eftet, I'identité

(x+1)e-”:2 ”flx" (1)

fait voir, pour x = 1, que
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D’aprés la conséquence connue du théoreme de Wilson,

lorsque n 4 1 est composé et n > 3 on a

n! .
— nombre entier

n—+1
et lorsque n 4 1 est premier, on a
n! ) 1
— nombre entier — ——— .
n—+ 1 n—+ 1

Il ’en suit que les j, sont des fractions rationnelles, lesquelles,
réduites a leurs plus simples expressions, ont pour numérateur 1
lorsque n 4 1 est composé, et n 4 1 lorsque c’est un nombre
premier, ce qui démontre la proposition.

Le nombre e se laisse ainsi exprimer sous la forme

n—co

1 N Pr
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2 S + il q ' s}
n=—»0 n "

\ : . P,
Ol Pu,y ¢uy S. sOnt des nombres entiers tels que, la fraction = étant

T

réduite & sa plus simple expression, p, soit le ni™ terme de la
suite naturelle de nombres premiers impairs. ' ‘
2. — Au point de vue de la propriété arithmétique précé-
dente le nombre e n’est qu’un cas particulier d’'une classe plus
générale de nombres jouissant de la méme propriété.
Soient «,, o,, a,... des nombres entiers quelconques et consi-
dérons la fonction

holomorphe dans tout le plan de la variable z. On a

-(%. [.71?/'(0(:)] — E ki /—zi_' i}x

n
U

et par suite
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ou 2, est le nombre précédent (2). |
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Le nombre

W= s

se laisse donc exprimer sous la forme de somme de fractions ration-
nelles irréductibles n’ayant pour numérateurs que des nombres
premiers.

Dans le cas ol a, n’est pas divisible par n 4 1 pour n + 1
premier, le nombre M se laisse exprimer sous la forme (3). Tel
est, par exemple, le cas de

v, =), o« =(n 4 2, et
k étant un entier positif. Le nombre e correspond au cas parti-
culier o

%, = 1 flx) = e”.

Etant donnée une fonction g(x) développable pour |z|> 1 en
série de la forme

0'.1 O(Z

1 2
q)(:t"):;——]—f—}-%—-—l—,

les «, étant des entiers quelconques, il est possible d’en former
un nombre précédent M sous la forme d’une intégrale définie
portant sur des combinaisons simples de ¢(z). On partira des

: 1 L
formules connues exprimant le nombre — sous forme d’une inté-

grale définie, & Paide de laquelle en exprimera la fonction f(z)
a Paide de p(z). Telles seraient, par exemple, les formules sui-

vantes:
s

1 2 1 cost .
——‘_—_-—L/ e cos (sin t) cos nt di
n! s

0

brg
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— == —fe sin (sin ¢) sin nt dt
It . T ’

0

! “ f ¢ dt
ntened (@ 4ouptt

(c et la partie réelle de a étant des quantités positives).




	SUR LE NOMBRE e.

