Zeitschrift: L'Enseignement Mathématique
Herausgeber: Commission Internationale de I'Enseignement Mathématique

Band: 22 (1921-1922)
Heft: 1: L'ENSEIGNEMENT MATHEMATIQUE
Kapitel: Communications.

Nutzungsbedingungen

Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften auf E-Periodica. Sie besitzt keine
Urheberrechte an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich fur deren Inhalte. Die Rechte liegen in
der Regel bei den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Das Veroffentlichen
von Bildern in Print- und Online-Publikationen sowie auf Social Media-Kanalen oder Webseiten ist nur
mit vorheriger Genehmigung der Rechteinhaber erlaubt. Mehr erfahren

Conditions d'utilisation

L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En regle générale, les droits sont détenus par les
éditeurs ou les détenteurs de droits externes. La reproduction d'images dans des publications
imprimées ou en ligne ainsi que sur des canaux de médias sociaux ou des sites web n'est autorisée
gu'avec l'accord préalable des détenteurs des droits. En savoir plus

Terms of use

The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. Publishing images in print and online publications, as well as on social media channels or
websites, is only permitted with the prior consent of the rights holders. Find out more

Download PDF: 25.12.2025

ETH-Bibliothek Zurich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch


https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=en

298 CHRONIQUE

ces notions possédant entre elles les mémes relations que les notions
correspondantes de la géométrie ordinaire.

Comme exemple d’application de ces méthodes 'auteur a démontré
les théorémes suivants: ‘

Chaque ovale a au moins six points possédant une conique oscula-
trice stationnaire.

Un corps convexe dont toutes les lignes de gravité sont rectilignes
est nécessairement un ellipsoide. Les lignes de gravité sont les courbes,
lieux des centres de gravité de sections planes paralléles.

Enfin, Pauteur exposa les plus simples problémes de variation de
la géométrie affine (Intégrales simples et intégrales doubles avec ou
sans conditions auxiliaires).

La bibliographie du sujet se compose des mémoires classés sous le
titre de « Ueber affine Geometrie, I-XXV dans les Leipziger Berichie
1916-1919, XXVI a XXXII dans la Mathematische Zeitschrift,
1922, et XXIII & XXXVII dans les Abhandlungen des math.
Seminars der Hamburgischen Universitit, 1 (1922). Le deuxiéme
volume des Vorlesungen iiber Differentialgeometrie du conférencier
lui-méme (Springer, Berlin, 1923) donnera un exposé synthétique
de la question.

COMMUNICATIONS.

1. — M. G. Porya (Zurich). — Prolongement analytique. —
Je dirai qu'une fonction f(z) est de «type normal» dans ’angle
a < arc z < 351 f (z) est holomorphe dans cet angle et y satisfait a
une inégalité de la forme | f(z)| < Ae®l2l, A et a étant des constantes
positives. Pour une fonction entiére de type normal ’angle comprend
le plan entier. Soit g (z) une fonction entiére de type normal. Je dési-
gnerai la fonction

Ig| g (re'?) |

h(¢) = lim r

r=—w
de la variable réelle ¢ comme «'indicateur » de g (z).

1. L’indicateur est la «fonction caractéristique» (= Stiitzge-
radenfunktion) d’une courbe convexe, dite la «figure adjointe » de
g (z), qui dans des cas particuliers peut se réduire a un polygone, &
un segment de droite ou & un point.

2. Le prolongement analytique des séries

-7 /4

5;(0) w1 g (0) w2 g (0)w"3 + .. =03 (w)
g(0)e™ + g(1)e™™ 4+ g(2) e + ... = C(w)
glg) 1™ ™ 4+ g(lg2) 277 4 g(1g2) 57V L . = D (w)

est holomorphe et uniforme & I'extérieur de la figure adjointe de g (z)
mais a un point singulier sur chaque droite qui s’appuie sur cette
figure (chaque « Stiitzgerade »). Dans le cas des séries B (w) et @ (w)
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je parle du plan entier des w, g(z) étant une fonction de type normal
quelconque, dans le cas de la série C(w) je ne considére qu’une bande
horizontale de largeur 2n a I'intérieur de laquelle la figure adjointe de
g (z) est supposée comprise.

3. Une fonction f (z) de type normal dans le demi-plan R (z) =0
satisfaisant aux conditions

F10) = (1) = [(2) = f(3) = .. = 0

| ) o ) 1 . a
|f(+ “H + I/( ”H < P <) <TC lgl‘. lg2 re... [gm—‘l ’,(lgmr)l‘*‘5>>

pour r assez grand, a étant une constante positive, s’annulle identi-
quement si ¢ = 0, mais peut étre = 0, si ¢ > 0.

4. Une fonction entiere g (z) satisfaisant & une inégalité de la forme
lg(2)] < |z]|%€" * pour |z] suffisamment grand qui s’annulle pour
z2=0,24=1,42, 43, ... est = G (2) sin nz, ou &€ (z) est un polynome.

5. Soit N (7) le nombre des zéros de g (z) dans le cercle HESS
g (z) désignant une fonction entiére de type normal. On a

n N (r) U
r 2%

li

r=—c

A

U désignant le pourtour de la figure adjointe de g (z).

6. Admettons pour simplifier que tous les points singuliers sur le
cercle de convergence d’une série entiére soient des pdles. On peut
affirmer que 'arc entre deux poles consécutifs quelconques n’excede
pas une fraction de la circonférence égale au taux des coefficients
différents de zéro de la série en question. Admettons maintenant,
que les coefficients sont réels et différents de zéro. Si le point positif
du cercle de convergence est un point ordinaire de la série 1’arc
de régularité qui le contient ne surpasse pas une fraction du cercle
égale au taux des variations des coefficients. (Les taux en question

sont déterminés par des lim.)

On remarquera que ces énoncés apportent quelques précisions
& des théoremes bien connus de MM. Borel, Carlson, Fabry, Lindelsf,
Phragmén, Vivanti etc. C’est surtout grace a la remarque 1 qu’une
simplification notable et une coordination naturelle de toutes les
questions connexes deviennent possibles. "

2. — M. D. MirimaNoFF (Genéve). — Sur un probléeme de la théorie
de la mesure. — 11 y a deux ans environ, M. Plancherel a attiré mon
attention sur le probléme suivant: | L

Probléme. Etant donné deux ensembles linéaires E, et E, répartis,
le premier sur un segment OA de I’axe Oz et le second sur un segment
OB de I’axe Oy, on méne par les points de E, des droites paralléles
& Oy et par les points de E, des droites paralléles 4 Oz. Soient E
Pensemble de tous les points d’intersection de ces deux familles de
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droites et E; la projection orthogonale de E sur une droite quel-
conque O formant avec Oz un angle $. Quelle est la mesure de E, ?

Je donnerai la solution de ce probléme pour le cas ot les ensembles
Ez et E, appartiennent a la catégorie des ensembles parfaits que
M. Denjoy désigne sous le nom d’ensembles présentant le caractere
(A) * et que j’appelle ensembles parfaits de premiére espéce.

‘Soit E un ensemble parfait de 1€ espéce construit sur un intervalle
(@, b). On sait que son complémentaire se compose d’un ensemble
d’intervalles ouverts ¢; que j’appellerai, avec M. W. H. Young, les
intervalles noirs de E.

On peut établir la propriété suivante: Si « et (3 sont deux points
quelconques de (a, b) n’appartenant pas & un méme intervalle noir
de E (I'un des points «, 3 peut &tre situé en dehors de (a, b)) et si &
est un ensemble parfait quelconque de 1T espéce construit sur
(a, B), les ensembles E et & ont des points communs.

Revenons a notre probléme.

Soient E, et E, deux ensembles parfaits de 17¢ espéce construits
sur OA et OB; I'ensemble plan E construit a partir de E, et E, est
enfermé a l'intérieur d’un rectangle. A tout intervalle noir J; de E,
correspond une bande noire verticale comprise entre les paralléles &
Oy passant par les extrémités de ¢;. De méme, & tout intervalle noir
de E, correspond une bande noire horizontale.

Soit maintenant d une droite quelconque coupant le contour du
rectangle, et d, la portion de d comprise a4 I'intérieur de ce contour.
On peut établir le théoréme suivant:

Théoréme. Pour que la droite d passe par un point de E, il faut et
il suffit que les deux extrémités de d, n’appartiennent pas a une
méme bande noire.

La solution du probléme de M. Plancherel en découle immeédiate-
ment.

Supposons, pour fixer les idées, OA = OB =1et 0 < $ <

On a alors ,
m(Ey) = sind + cos 3 — S(d‘. cos & — sind) ,
A i
i

w1 3a

la somme étant étendue & tous les 7 tels que 8; > g5 .
Un exposé complet de ces recherches paraitra dans le t. IV des
Fundamenta mathematicae, actuellement sous presse.

3. M. Ed. GuiLLauME (Berne). — A propos des discussions de
la Théorie d’'Einstein au College de France. — L’auteur rappelle
Pobjection qu’il a présentée a Paris, quelques semaines auparavant,
et qui a été reproduite dans la Revue générale des Sciences (n° 11,
p. 322-324, 1922).

! Accademia dei Lincei, novembre 1920, p. 291 et 316.
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