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En résumé elle conclut qu’il est nécessaire que les femmes ayant des
aptltudes mathemathues d'un degré quelconque soient encouragées a les
cultiver et a étudier cette science pour elle-méme et non avec les limites
prescrites par le point de vue utilitaire ; c’est ainsi qu’elles en retireront le
plus de profit et de plaisir.

Le plan d’étude mathématique du concours mathématique de Cambridge

(Mathematical Tripos) est annexé au rapport.
Renée Masson (Genéve).

ITALIE

L'enseignement élémentaire.

- L'insegnamento della matematica nelle scuole infantili ed elementari’.
Relazione di A. Cont1 prof. nella R. Scuola normale Margherita di Savoia
in Roma.

Ecoles enfantines. A chaque école normale de jeunes filles est joint un
jardin d’enfants, dont chaque maitresse établit le programme, d'accord avec
le directeur de I'école normale. Presque partout les programmes sont ins-
pirés de la méthode de Froebel, de sorte que les mathématiques y trouvent
leur compte.

Comme il n'existe pas'd’instructious officielles spéciales, il est diflicile
de se renseigner au sujet des écoles enfantines séparées des écoles nor-
males, et qui peuvent étre organisées par les communes, par des associa-
tions ou méme par des particuliers. Le décret exigeant de toutes les per-
sonnes qui y enseignent les titres établissant leur capacité ne peut pas
toujours étre appliqué rigoureusement a cause de la pénurie de maitresses.

Lcoles élémentaires. L'école élémentaire compléte se compose de 6 clas-
ses. A la fin de la 4e les éléves peuvent subir un examen (maturité) qui leur
donne accés a I’école moyenne. La loi de 1904 tolere un type transitoire
d’écoles élémentaires a 3, 4 ou 5 classes.

Les éléves sont admis a partir de six ans." Les classes sont mixtes si elles
comptent moins de 50 él¢ves, au dela de ce nombre on les sépare par sexe.

Les programmes de 1'école élémentaire ont été modifiés a plusieurs re-
prises, en 1860 (Mamiani), en 1867 (Coppino), en 1888 (Boselli), en 1894
(Bacelli) et finalement, en 1905, a la suite de la loi Orlando de 190%, qui a
donné a I'école son organisation actuelle.

Les programmes sont accompagnés d’instructions officielles qui ont da-
vantage le ton de recommandations que de commandements.

Dans les classes inférieures il importe que I'éléve ait toujours une repré-
sentalion concrete des nombres, et que ceux-ci ne soient jamais pour lui
de pures notions verbales.

Le calcul mental doit avoir la priorité, il faut éviter I'abus des exercices
écrits de calcul qui deviendraient une mécanique de signes graphiques.

Il faut éviter de continuer un exercice lorsque les éléves donnent des
signes de fatigue et exiger toujours que les réponses soient énoncées cor-
rectement. '

1 Un fase. de 38 p.; les rapports ne seront mis en vente qu’une fois réunis en volume.
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L’enseignement des mathématiques doit contribuer a obtenir des éléves
la précision et la clarté du langage.

On enseignera le systéme métrique en mettant dans les mains des éléves
les instruments de mesure avec lesquels ils feront de nombreux exercices
pratiques.

L’enseignement de Lavithmétique doit préparer I'enfant 4 résoudre les
problémes qu’il rencontrera dans la vie, on évitera donc les énoncés énigma-
tiques, les successions compliquées d’opérations trop longues.

Dans les classes supérieures il est trés utile de laisser les éleves proposer
des problemes relatifs aux questions traitées, c’est le meilleur moyen de
constater qu’ils ont compris.

Le calcul des fractions ordinaires -sera exclusivement pratique, on ne
parlera que de fraction d'un objet déterminé (un champ, un capital a ré-
partir, ete.).

D’apres la loi de 1911, ce sont les communes qui fournissent le matériel
d’enseignement, on y rencontre les objets nécessaires a4 l'enseignement
freebelien. Collections de poids et mesures du systeme métrique. Modeles
en carton et en bois: cube (décomposable en 8 parties), cylindre, cone,
pyramide, sphére.

Les manuels sont choisis par les maitres dans une liste établie annuelle-
ment dans chaque province par une commission spéciale.

La promotion d'une classe a la classe supérieure a lieu & la suite d’exa-
mens qui sont oraux dans les deux premiéres classes, oraux et écrits dans
les autres.

Les éleves ayant obtenu 7 (sur 10) pour leur travail durant I’année, sont
dispensés de '’examen.

Le maitre fait toujours partie du jury d’examen.

Les sujets d’examens sont choisis par le jury, entre un certain nombre
proposés par le maitre.

LLa loi en vigueur ne datant que de juin 1911, il n’a pas pu se manifester
encore de désirs de réforme. Il serait utile de connaitre les résultats obte-
nus en s’informant aupres des maitres. Il semble que la plupart d'entre eux
seraient partisans d’une simplification, s’il devait en résulter plus de clarté
dans les notions acquises, plus de précision dans 'expression et plus d’ha-
bileté dans l'exécution des opérations fondamentales.

Ecoles normales.

Linsegnamento della matematica nelle scuole normali. — Relazione di
A. Conri, prof. nella R. Scuola normale Margherita di Savoia in Roma
(1 fasc. de 70 p.). — Les écoles normales furent créées par la loi Casati

de 1859 et comportaient 3 ans d’éludes ordonnées, de telle sorte qu'a la fin
de la 2¢ année les ¢léves pouvaient obtenir par examen un diplome (patente
inferiore) permettant d’enseigner au cours inférieur des écoles élémen-
taires, tandis que les éleves de 3¢ année qui réussissaient le dernier examen
obtenaient un diplome (patente superiore) exigé des maitres du cours supé-
rieur. Depuis 1896, il n’existe plus qu'un seul titre d’aptitude & enseigne-
ment, c¢’est la licence de 3¢ année de I’'Ecole normale.

A chaque école normale de jeunes filles sont joints : une école complé-
mentaire (trois ans reliant I'école élémentaire & 1'école normale)

y — un
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jardin d’enfants ; — un cours élémentaive complet pour les exercices de
pédagogie pratique.

A chaque école normale de jeunes gens est joint un cours élémentaire
complet.

Il y a 80 écoles normales féminines et 32 masculines, ces derniéres relé-
guées pour la plupart dans de petites villes (beaucoup de villes importantes,
Rome, Génes, Venise, Bologne, Turin, en sont privées).

Depuis 1909 et sous certaines conditions les écoles normales peuvent
recevoir des éleves des deux sexes, quelques-unes se sont déja mises au
bénéfice de cette nouvelle ordonnance.

Le corps enseignant est masculin dans les écoles de jeunes gens, il est
mixte dans les écoles de jeunes filles.

Dans les écoles de jeunes gens le maitre de mathématiques enseigne égale-
ment la physique et les sciences naturelles.

Dans les écoles de jeunes filles le maitre de mathématiques n'enseigne que
celte branche, mais il I'enseigne encore dans les 3 classes de I’école com-
plémentaire.

Depuis la création des écoles normales jusqu’a la réorganisation de 1896,
les programmes ont été défavorablement influencés par I'obligation de pré-
parer des éléves a un examen en deux ans, tandis que d'autres restaient
trois ans a I'école ; on s’efforca par exemple de faire terminer en deux ans
I’étude théorique de la géométrie.

Le programme de mathématiques, assez vaste, qui fut appliqué durant
les premiéres années, demandait que l'étude des mathématiques fat des
Pabord rigoureusement rationunelle.

L’expérience montra que malgré l'age d'entrée assez élevé (16 ans pour
les jeunes gens, 15 ans pour les jeunes filles), les éléves ne possédaient ni
la préparation ni la maturité d’esprit nécessaire pour suivre ce programme.
Les simplifications commencérent en 1861 et furent accentuées en 1867. Le
besoin de mailres primaires était si grand, qu’il fallait accepter tous les
jeunes gens simplement disposés & embrasser celle carriére, sans songer a
leur imposer des programmes ou des examens qui en auraient trop éliminé.

Pour la géométrie les méthodes graphiques intuitives prennent la place
de la rigueur scientifique.

[’école complémentaire ou de préparation a I'école normale de jeunes
filles fut créée en 1880, et permit d’enrichir un peu les programmes d’arith-
métique des futures institutrices, d’y introduire, par exemple, 'étude des
progressions et des logarithmes, mais la méme année marque le commence-
ment d'une période de réformation a outrance, durant laquelle les pro-
grammes ne. furent pas modifiés par moins de 5 décrets en une dizaine
d’années.

Par la loi de 1896, les écoles normales entrérent dans une ére nouvzlle.
Il n’y a dés lors plus qu'un seul diplome obtenu a la fin de la 3¢ année, ce
qui facilite I’élaboration des prdgrammes, ceux-ci se limitent, pour les
mathématiques, a I'arithmétique, a la géoméirie élémentaire et a la compta-
bilité.

Des objections venant de toute part établissent que les programmes ne
sont pas en rapport avec le nombre d’heures trop restreint attribué aux
mathématiques (2 & 3 h. par semaine), il est impossible de parcourir le
programme de comptabilité. Tandis que l’enseignement a 1'école complé-
mentaire a un but particuliérement pratique, l'école normale doit a la fois
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enseigner les mathématiques comme instrument d'éducation du 1‘aisor'1ne-
ment et préparer les futurs maitres a enseigner les éléments d’arithmétique
aux enfants. Ce double but ne saurait étre atteint aussi longtemps que les
professeurs devront se débattre entre les limites trop étroites de 'horaire.
Il parait indispensable d’ajouter une année a la durée du cours normal.

Au sujet des méthodes d’enseignement, les instructions officielles, sans
employer toujours a propos les termes « déductif » et « inductif », recom-
mandent d’enseigner I’ Arithmétique & 1'école complémentaire en associant la
méthode inductive et la méthode déductive et a I'école normale par une
méthode rigoureusement scientifique. A I’école complémentaire on donnera
expérimentalement des notions pratiques de Geométrie, tandis que cette
science sera enseignée a 1'école normale par la méthode déductive dans la
1re classe -t par la méthode inductive en 2¢ et 3e.

L’auteur de ce rapport préférerait voir recommander partout la rigueur
scientifique dans la mesure du-possible en tenant compte de I'age, des fa-
cultés, de la préparation des éléves, et en rapprochant I'enseignement de la
réalité objective pour fixer par des exemples et des expériences les princi-
paux faits géométriques dans la mémoire des éleves. :

Dans une seconde partie M. Conti signale les veeux de réformes émis par
les milieux compéients. Nous relevons tout particuliérement celui qui con-
siste & prolonger les études d’'un an et a répartir l'instruction en deux
cycles, le premier étant consacré uniquement a la culture générale, tandis
que le second serait destiné spécialement a la préparation professionnelle.

Pour ce qui concerne la préparation des maitres a I’école normale, nous
renvoyons le lecteur au rapport du professeur S. Pincherle. (Voir L'Ensei-
gnement mathématique, numéro de mars 1912).

Observations et propositions relatives a I'enseignement
des mathématiques dans les écoles élémentaires, moyennes et normales.

Osservazioni e proposte circa linsegnamento della matematica nelle scuole
elementari, medie e di magistero. Relazione di A. Papoa Prof. nel R. Insti-
tuto tecnico di Genova (1 fasc. de 22 p.).

L’auteur se propose d’examiner les criteres qui devraient présider a la
détermination des programmes et des méthodes d’enseignement dans les
différentes écoles en les subordonnant au but de chacune d’elles.

1. — Lorsqu’une école sert de préparation a une autre, ce sont les mai-
tres de la seconde qui devraient établir le programme minimum & étudier
dans la premicre, et il ne faudrait guére s'écarter de ce minimum.

Par exemple, les maitres de I'enseignement secondaire demandent a I’école
primaire d'habituer les éléves a exécuter avec assurance et rapidité les oi)é-
rations fondamentales sur les nombres entiers et décimaux, et de bien les
babituer au calcul mental, mais ils retrancheraient du programme primaire
la géométrie, les mesures de volume, etc., dont l'introduction prématurée
ne peut que décourager les enfants.

2. -— On pourrait craindre qu'avec un programme ainsi appauvri 'école
é;ément,aire ne remplisse pas son role de préparation aux plus humbles
Irilanifestations d’activité agricole, indusirielle ou commerciale, mais il y a
lieu de remarquer qu’elle ne le remplit pas non plus avec le programme
actuel, il faudrait la compléter (pour ceux qui n'é¢tudieront pas davantage)
par des écoles professionnelles inférieures diversement spécialisées,
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3. — A U'Ecole Moyenne les mathématiques devraient étre enseignées en
trois cours successifs : préparatoire, — déductif, — complémentaire.

Les deux premiers, de 3 ans chacun, devraient étre communs a toutes les
divisions de ['école moyenne, tandis que le programme et la durée du 3¢
devraient varier pour se conformer aux exigences des différentes divisions.

4. — Au cours déductif qui doit former le noyau de la culture mathéma-
tique a I'école moyenne, on attribuerait le programme esquissé ci-dessous :

Arithmétique et Algébre. — Ive année. Etude déductive compléte des dif-
férentes espéces de nombres (du nombre naturel absolu au nombre rationnel
relatif) et de leurs opérations.

Nombreux exercices de calcul littéral.

I1e année. La division de seconde espéce (déterminant le quotient et le reste)
sur les nombres entiers absolus et sur les polynomes ordounnés suivant les
puissances décroissantes d’une grandeur. Cas de divisibilité am =4 am par
x £ a. Quotient et reste de la division d'un polyndome par x 4 a. Les nom-
bres naturels considérés comme polynomes, justification des régles pour
effectuer les opérations fondamentales. Changement de base de numération.
Dépendances des critéres de divisibilité et de la base. Nombres premiers.
Théorie du P. G. C. D. et du P. P. C. M.

Ille année. Nombres décimaux et fractions génératrices. Nombres irra-
tionnels, nombres complexes. Extraction de la racine carrée avec une ap-
proximation donnée. Calcul des radicaux.

Théorie compléte des équations du second degré a une inconnue.

5 — Corrénne ce programme exige plus de maturité intellectuelle que de
préparation spéciale, on utilisera le cours préparatoire a habituer les éleves
au calcul arithmétigue, ils devront y acquérir beaucoup d’assurance et de
rapidité. :

Voici un schéma du.programme qu’il faudrait parcourir uniquement par
des exercices, par des problémes nombreux et faciles.

Ire année. Reégles pratiques de divisibilité. Notions sur les nombres
premiers. Recherche du P. G, C. D. et du P. P. C. M, par les deux mé-
thodes. Transformation de fractions et de nombres fractionnaires. Somme de
fractions. Différence de deux fractions. Produit et quotient d'une fraction
par un entier.

I/le année. Transformation de fraction ordinaire en fraction décimale et
inversement, fractions périodiques. Extraction de racine carrée. Propor-
tions, recherche de la quatrieme proportionnelle, de la moyenne propor-
tionnelle.

III* année. Nombres uégatifs, application a la détermination d’un point
sur une droite puis au thermomz2tre, detles et erédits, gains et pertes, etc.
— Addition et soustraction de nombres de mémes signes et de signes con-
traires.

Usage des lettres pour résumer en formules les régles apprises dans le
cours d’arithmétique pratique.

Durant tout ce cours le maitre ne donnera pas de démonstrations rigou-
reuses, mais seulement des explications intuitives qu’il ne fera pas répéter
aux éléves, ceux-ci devront seulement faire des exercices, répéter les regles
et résoudre des problémes.

6. — C’est a propos du programme de Géométrie que lauteur sécarte le
plus de la tradition.

A cause de l'impénétrabilité de la matiére, le « mouvement » ne permet
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pas toujours de constater I’égalité géoméirique, par exemple le sculpteur
qui veut constater l'identité de la statue qu’il vient de prendre dans le mar-
bre et du modéle qu’il devait copier’ vérifiera, & l'aide du compas d’épais-
seur, que les paires de points de la statue et du modéle sont superposables.

L’auteur n’accepte que le systéme de définitions géométriques dans lequel
on ne considére comme éléments primitifs que les points et la relation
d’égalité entre paires de points.

Il a démontré en 1900 la suffisance de ce systéme qui a recu de notables
développements dans les récents mémoires de G. Peano, B. Levi et
M. Pieri. i _

7. — Cette méthode, nécessairement fusionniste, supprime l'ancienne
subdivision de la Géométrie en Planimétrie et Stéréométrie, pour lui substi-
tuer une répartition basée sur les relations que les figures présentent.

Projet de programme pour le cours déductif. — Iv¢ année. Conception
d’égalité géométrique. Idées primitives. Définitions. Postulats. Conditions
d’égalité. Relations mutuelles de position (perpendicularité et parallélisme
de droites et de plans, points communs a des droites, des circonférences,
des plans, des surfaces sphériques, etc.). Constructions géométriques fonda-
mentales. Propriétés des triangles et triedres, des parallélogrammes et
parallélipipédes, des polygones et polyedres réguliers

IIe année. Théorie de I'équivalence des polygones et des polyédres. Théo-
rie euclidienne des proportions entre grandeurs. Conception générale de
similitude et application aux polygones et polyedres. Transformation d'une
proportion entre segments en équivalence de rectangles et inversement,
application a 'énoncé des deux maniéres possibles et a la démonstration de
quelques propositions (perpendiculaire abaissée du sommet de 'angle droit
sur ’hypoténuse ; sécantes et tangentes, etc.).

Ille année. Définition de la longueur de la circonférence comme grandeur
intermédiaire entre les périmeétres des polygones inscrits et circonscrits ; et
de méme surface d'un cylindre, d'un cone. Aire d’un cercle, volume d’un
cylindre, d’un cone.-

Surface et volume de la sphére. Théorie de la mesure.

Les fonctions sinus, cosinus, tangente, les égalités sin® o 4 cos?a = 1;
sina: cos a = tg a.

Relations trigonométriques dans le triangle rectaugle Théoréme du sinus.

8. — Lorsque plusieurs propositions successives se démontrent de la
méme maniére, on pourra se contenter de demander aux éléves la démons-
tration de la premiére, mais il serait utile que le livre de texte contienne
néanmoins’ toutes les démonstirations pour que les éléves ne soient pas
tentés de. considérer comme postulats certaines de ces propositions.

9. — La tache de I'enseignement géométrique préparatoire sera de déve-
lopper l'intuition géométrique, de faire saisir 'idée d’égalité, de familia-
riser I'éléve avec les mouvements géométriques fondamentaux (translation,
rotation) et avec les faits géométriques qu'il retrouvera comme postulats.
Tout cela a Faide du dessin {sur papier blanc et quadrillé); a I'aide de pa-
pier plié, découpé, etc.

Pour que cette tache de I'enseignement pr‘eparatowe puisse étre efficace-
ment remplie, il faut que le maitre de ce cours soit celui du cours déductif.
La cohésion est plus nécessaire entre le cours préparatoire et le cours dé-
ductif d'une méme branche qu’entre I'arithmétique et la géométrie dans un
méme cours.
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Il faut que le professeur puisse subordonner son enseignement du cours
préparatoire aux exigences du cours déductif.

Le cours préparatoire ayant ainsi recu une tiche déterminée ne pourra
plus servir de préparation aux écoles professionnelles de deuxieme degré,
ni former a lui seul une petite école de culture générale, ces deux derniers
roles devant étre dévolus a d’autres établissements.

10. — Les éleves de toutes les tendances auraient recu le méme ensei-
gnement au cours préparatoire et au cours déductif, tandis qu’il existerait
un programme particulier pour le cours complémentaire dans chacun des
trois lycées: classique, — moderne, — scientifique.

11. — Durant la 1ve année, les éléves du lycée classique n’étudieront pas
de mathématiques, mais ils en auraient 2 heures par semaine durant la se-
conde année {dans la derni¢re classe, la 8¢),

L’enseignement serait philosophique, il faudrait examiner les principes
de I'arithmétique et de l'algebre, analyser la formation des premiers con-
cepts, observer l'enchainement des définitions, faire comprendre que les
postulats sont nécessaires, mais aussi ce que leur choix a de relativement
arbitraire. En reprenant quelques démonstrations caractéristiques on pour-
rait faire sentir la valeur et la beauté de la méthode déductive.. Il faudrait
ajouter quelques renseignements historiques.

12. -—— Depuis quelques années des expressions, des symboles que les
mathématiciens avaient seuls utilisées jusqu’alors sont entrés dans tous les
domaines et sont devenus nécessaires aux biologistes, aux économistes, etc.
C’est pour cette raison que le cours complémentaire au lycée moderne de-
vra (en 2 ans et 2 heures par semaine) familiariser les éléves avec les
notions de fonction, correspondance, limite, probabilité, etc. On leur ensei-
gnera les premiers principes de la géométrie analytique, du calcul différen-
tiel et intégral.

13. — Au lycée sctenizﬁgue le cours complémentaire comprendrait 4 h.
durant deux ans.

Le programme, a la détermination duquel les professeurs de I'Université
devraient collaborer, contiendrait une partie obligatoire :

Théorie des nombres irrationnels. Théorie et usage des logarithmes,
progressions. Equations et systémes d'équations réductibles au 2¢ degré.
Trigonométrie plane et sphérique. Application de I'algebre et de la trigo-
nométrie 4 des problémes géométriques.

Et une partie facultative, au choix du maitre : Fractions continues. Cal-
cul combinatoire, puissance d’un bindéme. Probabilité. Analyse indéter-
minée. Maxima et minima. Eléments de la géométrie du triangle. Plans,
axes, centres radicaux. Géométrie de la sphére. Sections coniques.

14. — Les éléves des écoles normales devraient suivre aussi le cours
préparatoire et le cours déductif, puis dans un cours complémentaire exa-
miner les programmes de l'école élémentaire, commenter et comparer des
manuels, préparer des séries d’exercices, donner des legons, etc.

Tout cet enseignement devrait étre confié au maitre de mathématiques
plutot qu’a celui de pédagogie.

~ Eug. Cuateraix (La Chaux-de-Fonds).
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