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produits infinis. 7. Le théoréme de Mittag- Leffler et la repuseutatlon des
fonctions en produits infinis d’apres Weierstrass.

L’auteur s’est place au point de vue de Cauchy-Riemann. Le tilre méme
du livre 1dISSE prévoir qu'il se borne & I'étude des fonctions monogénes et
qu ‘il ne fait qu'effleurer letude des fonctions sur. une surface de Riemann

_ainsi que.le pl‘olongemenk analytique.. A noter. cependant que le chapitre I

contient une excellente étude des groupes de transformations linéaires,
groupes finis et groupe modulaire. Cette étude est singuliérement simpli-
fiée par I'’emploi des formes hermitiennes que P'auteur introduit dés le début.
I.e chapitre V1 contient encore en une cinquantaine de pages les fondements
de la théorie des fonctions elliptiques. M. Prancuerer (Fribourg).

F.-W. Lancuester. — Aerodynamik. Ein Gesamtwerk iiber das Fliegen.
Aus den Englischen iibersetzt von C. u. A. Runce. II. Band : Aerodynamik.
Mit 208 Fig. — 1 vol. in-80, 327 p., relié, 12 M.; B. G. Teubner, Leipzig.,

Il n’est guére besoin d’insister sur lintérét d’actualité que présente le
traité d'derodynamik de M. Lanchester. Le Tome Il apporte des résultats
d’ordre théorique ou expérimental qui seront étudiés avec profit par tous
ceux qui s’intéressent ou qui travaillent aux questions si complexe% du vol.-
Une attention toute particuliére a été donnée aux problémes qui se pour-
suivent depuis quelques années dans les laboratoires d’aviation : problémes
concernant le vol, le vol plané, la stabilité et I'équilibre et les méthodes
d’essai. .

Eun dehors des spécialistes, cet Ouvrage trouvera .sans doute aussi un
cercle tres étendu de lecteurs parmi les mathématiciens et les ingénieurs
qui désirent avoir un apercu un peu complet de ce qui_ est acquis aujour-
d’hui dans la théorie de I'aviation au point de vue mathématique- et méca-.
nique et de ce qui est encore a la période d’essai ou a I'état empirique.

Enrique Leeranxp. — Sommations par une formule d’'Euler (de l'usage
qu'on peut en faire pour résoudre de nombreux problémes). Sumaciones
por una formula de Eulero (su applicabilidad en la resolucién de nume-
rosos problemas). — 1 fasc. in-8°, 46 p.; Gauthier-Villars, Paris.

Cette brochure de 46 pages contient (texte bilingue juxiaposé). de nom-
breuses apphcatlons de Ll formule sommatoire d’'Euler au calcul e\act ou

b — a
approché de sommes de la forme Sf( — . Iauteur montre

ainsi que la formule d'Euler condmt trés rapidement & des résultals inté-
ressants. Les questions traitées pourront étre utiles aux étudiants. Les
questions de convergence ou de seml convergence des séries qui se pré-
QentenL ne sont pas traitées. o ‘M. PrancuereL (Fribourg).

H. PochRE — Calcul des probabilités. beconde ¢dition rev ue et augmentee
par 'auteur. — 1 vol. in- 80 de 1V-336 p- ; 12 fr.; Gauthier-Villars, Paris,
1911. : : :

Je suppose que la premiere édition de cet ouvrage, par le seul fait qu’elle
est épuisée, est sufisamment connue pour que je n'aie pas besoin de décrire
la seconde €n détail. Mieux vaut 'se consacrer surtout aux importantes ad-
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jonctions dues a 'auteur. M. Poincaré a commencé par reproduire le cha-
pitre sur Le Hasard publié par lui dans son ouvrage Science et Méthode :
il obéit ainsi au sentiment qui a guidé ses prédécesseurs, notamment La-
place et Bertrand, qui, de leur coté, n’ont pas voulu parler du Calcul des
probabilités sans intéresser le lecteur par un avant-propos en langage or-
dinaire, destiné a montrer le dit calcul dans les problémes de la vie jour-
naliere et de la philosophie la plus pratique.

Mais j’ai hite de passer aux nouveautés analytiques.

L’une des plus importantes est &4 coup sir l'introduction des fonctions

caractéristiques. Une telle fonction f(a) est la valeur probable de ™. Done
fla) = Zpe** = fq: (x)e**dx

le sigma correspond au cas ot x varie de maniére discontinue, l'intégrale
intervenant dans le cas ol x varie continuement. Or, en général, x variera
de — o a 4+ = et alors, d'apres la formule de Fourier, une réciprocité ap-
paraitra entre la fonction f et la loi de la probabilité ¢. A I’heure ol le pro-
bléeme de I'inversion des intégrales définies prend une si grande importance,
il n’¢tait pas inutile de le reprendre ainsi, sous une de ses formes anciennes
mais pouvant servir de modéle particuliérement simple et utile.

De plus on voit aisément, en considérant I'intégrale qui précéde, quon
peut varier la forme de ¢(x) de maniére & exprimer non seulement la loi de
Gauss, mais aussi autant d’autres lois qu'on voudra. Ces comparaisons pos-
sibles semblent fournir & M. Poincaré des justifications de la célebre loi qui
sont particuliérement importantes et immédiates. - :

De méme, dans la théorie de lmtelpolatlon nous assislons a lintroduc-
tion de polynémes D, tels que

EDkDi :70

Si le sigma était remplacé par une intégrale, les D seraient des fonctions
a caractére assez banal et 1’égalité serait semblable aux égalités fondamen-
tales sur lesquelles reposent de nombreux développements en série. Mais
ici justement il s’agit de sommes d'un nombre fini de termes. Je ne puis
expliquer en détail comment ces polyndmes D conduisent & une méthode
d’interpolation d’accord avec la méthode des moindres carrés mais, ici en-
core, 'analyse est extrémement suggestive et élégante.

Un dernier chapitre, intitulé Questions diverses, est éminemment original
et moderne. Dans le probléme du battage des cartes, la probabilité dun
certain arrangement cst exprimée a 'aide d’'un nombre complexe dépendant
de r unités complexes. Dans le probléme de la répartition des décimales
dans une table numérique, M. Poincaré considére, par exemple, la troisieme
décimale et imagine une fonction égale a4 1 si cette décimale est paire, &
— 1 si elle est impaire, Il réussit a assimiler une telle fonction & une fonc-
tion périodique et a établir que sa valeur moyenne est nulle ou tres petite.
La conclusion est qu ‘il n’ y a pas plus de chance pour que la demmale con-
sidérée soit paire qu’impaire.

Enfin si nous considérons un liquide en mouvement permanent, dans le-
quel on distingue au début des molécules de couleurs différentes, nous
croyons cependant qu’au bout d'un certain temps toutes. ces molécules se-.
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ront-mélangées. Etablir la chose.en toute rigueur permettrait d’établiv de
méme que, dans un systéme mécanique quelconque satisfaisant toutefois
aux équations de Hamilton, I'état final peut, aprés un temps suffisamment
long, ne plus sembler dépendre de 1'état initial, & moins que I'on n'imagine
tout exprés des intégrales uniformes dont le but serait de conserver quelque
chose.

De semblables hypothéses sont continuellement postulées en physique,
notamment dans la théorie cinétique des gaz. Et pour prouver quels pro-
blémes étranges et intéressants se trouvent derriére de telles considérations,
il est impossible de ne pas mentionner 'application du Calcul des proba-
bilités que vient de faire M. Poincaré dans une Note des Comptes Rendus
(4 décembre 1911) Sur la Théorie des Quanta. D’aprés Planck, un corps
rayonnant aurait une émission discontinue ; il serait assimilable a la réumion
d’une foule d’oscillateurs hertziens ayant chacun une période propre. Mais
quelle idée se faire d’'un tel rayonnement ot nous ne pourrons évidemment
considérer isolément chaque oscillateur? Le Calcul des probabilités l'in-
dique et vient a l'appui de I'hypothése de Planck. Une autre note de
M. E. Bauer (26 décembre) revient sur la question. D’autres surgiront sans
doute grace a 'élan donné par M. Poincaré. Y a=t-il meilleure recomman-
datlon aupres des physiciens. de la science ici exposée !

A. Buni (Toulouse).

H. Poincark. — Hypothéses cosmogoniques. Lecons professées a la Sor-
bonne, rédigées par H. Verenxe. — 1 vol. gr. in-80 de XXVI-294 p.;
12 fr. ; Hermann, Paris, 1911. ' ,

Ces lecons ont un intérét historique trés net a c6té de lintérét scienti-
fique proprement dit. M. Poincaré y passe en revue les principales hypo-
theéses cosmogoniques en leur adjoignant une critique analytique que I'auteur
de l'hypothése a eu parfois le tort de négligor Si nous ne remonions pas
jusqu’a Lucréce, du moins rencontrons-nous-ici les noms de Kant, Laplace,
Roche, Faye, du Ligondés, See, G.-H. Darwin, Helmholtz, Lockyer, Schus-
“ter, Arrhénius, Belot.

Dans cette suite, on peut dire que, jusqu’'a Darwin inclus, la cosmogonie
est surtout mécanique. On part toujours d'un état matériel primitif, plus ou
moins informe, mais formé de particules obéissant aux lois-de la mécanique
et tout particuliérement a leurs attractions mutuelles.- Les auteurs qui
suivent ont recours a des considérations plus complexes au point de vue
phj’sique : ils tiennent compte de la forme thermique de I’énergie.

Le premier point fort important est que M. Poincaré défend, encore avec
une fort belle assurance, I'’hypothése de Laplace dont d’éminents-contradic-
teurs ont annoncé la mort un peu prématurément. Il montre que l’objection
des satellites & mouvement rétrograde n’est pas aussi redoutable qu'on pou-
vait le croire au premier abord. L’anneau qui, en se brisant, a pu donner
naissance 4 une planéte a pu laisser subsister de petits fragments non
compris dans la planete formée, mais que celle-ci aura ensuite captés sous
forme de satellites. Et la capture peut se présenter de maniére telle qu'on
obtienne un satellite gravitant dans n ‘importe quel sens.

Quant a la theome de Faye, M. Poincaré n’y croit guu‘c mais, par une
analyse facile il en tire des problémes 91mples et ingénieux. Elle reste élé-

gante hien qu’elle ne soit point nécessaire pour expliquer les rotations pla-
nétaires de sens contraires.
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