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Société mathématique suisse.
Premiere Réunion ; Bdle, septembre 1910 1.

La Société mathématique suisse a tenu sa premiere séance ordi-
naire a Bale, le 6 septembre 1910, au Bernoullianum, sous la pré-
sidence de M. le prof. R. Fueter (Bdle). Elle siégeait en méme
temps comme section mathématique de la 93¢ assemblée annuelle
de la Société helvétique des Sciences naturelles. Neuf communi-
cations figuraient a 'ordre du jour; en voici le résumé :

1. — M. Grossman~ (Zurich) donne la solution géométrigue d’un
probleme de photogrammetrie. Dans le rapport que M. Finster-
waALDER a fait sur la photogrammétrie, a ’Association des mathé-
maticiens allemands, il démontre qu’'un objet est déterminé a son
échelle pres par quatre photographies. lL.a reconstruction de 'ob-
jet parait cependant irréalisable, car il faut trouver un plan qui
coupe quatre paires de droites en huit points situés sur une co-
nique. On montre géométriquement que la double infinité de
plans qui coupent trois paires de droites en six points situés sur
une conique forme une surface de 5° classe. [’infinité simple des
plans qui coupent trois paires de droites et une septieme droite
en sept points situés sur une conique enveloppe une surface déve-
loppable de 19¢ classe. Les plans qui coupent les huit droites en
huit points situés sur une conique sont les plans tangents com-
muns a cette développable et a la surface de 5° classe. Il y en a
56, abstraction faite des fausses solutions. M. Finsterwalder a
donc raison de penser qu’on ne pourra guere trouver de solution
pratique du probléme. — Discussion : MM. KoLLros et Fugrer.

2. — M. Fuerer (Bale) parle de la classification des nombres
algébriques et des idéaux. On appelle nombres algébrigues les
nombres « qui satisfont a une équation algébrique a coeflicients
rationnels f(a) = 0. lls forment un ensemble dénombrable. On les
répartit en domaines, d’apres les principes suivants :

I. Domaines dont tous les nombres se reproduisent par addi-
tion, soustraction, multiplication et division. On les appelle
corps. Les diviseurs d'un corps sont les domaines contenus dans
le corps et jouissent de la méme propriété. On démontre que tous
les nombres d’un corps peuvent étre représentés comme fonction
rationnelle a coeflicients rationnels d'un seul nombre nommé
quantité primitive.

II. Domaines dont les nombres se reproduisent par addition,
soustraction et multiplication. On les appelle anneaux ou ordres.
Les ordres les plus importants sont les nombres entiers d’un
corps.

1 Voir L’Ens. math. du'15 septembre 1910, p. 422-423.
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11I. Domaines dont les nombres se reproduisent par addition et
soustraction. M. Dedekind les appelle des modules.

IV. Domaines dont les nombres se reproduisent par multiplica-
tion et division. M. Weber les appelle des groupes de nombres et
M. Fueter des rayons. Un rayon contient toujours l'unité.

Pour avoir des exemples de pareils domaines, on se sert sur-
tout des congruences, définies aussi pour les nombres fraction-
naires. [.e module s’appelle le guide du domaine. Les deux especes
de domaines les plus importantes sont : 1° les domaines de tous
les nombres congrus; 2° les domaines de tous les nombres con-
grus aux nombres d’un diviseur d'un corps.

Les idéaux sont des domaines de nombres algébriques que 'on
peut aussi bien faire eutrer dans la catégorie II que dans la caté-
gorie III. Ils jouent un role spécial, car on ne peut les caractéri-
ser ni par les propriétés de 1'une de ces catégories, ni par celles
de 'autre. Deux idéaux sont équivalents lorsque leur quotient est
un nombre du corps. Si 'on admet que ce nombre appartient a
un rayon, on peut diviser tous les idéaux en classes de rayons.
Chaque rayon définit ainsi une classification d'apres les rayons.
M. Fueter donne de nombreux exemples. — Discussion : MM. H.
Weser (Strasbourg) et SpEiser. |

3. — M. Prasiu (Zurich) parle de Vemploi des méthodes graphi-
ques dans les problemes d’hydrautechnigues. Il donne des exemples
des services qu’elles peuvent rendre a l'ingénieur.

I. Interprétation graphique des résultats d’'une mesure. Exem-
ple : la représentation graphique du débit d’une conduite d’eau
mesuré avec le moulinet hydraulique.

II. Représentation graphique d’'une formule empirique. Exem-
ple : la formule de Ganguillet-Kuller qui donne lavitesse moyenne
de I'eau d’'une riviere ou d’un canal. (Voir I'année 1869 de la
Zeitschr. des oster. Ingenieure- . Architekten-Vereins).

III. Résolution graphique de problémes d’hydraulique. Exem-
ples tirés de la Graphische Theorie der Turbinen und Kreiselpumpen
par M. G. Hermann,et de la Graphische Lisung von hydraulischen
Aufgaben, par M. Spiess-Farscn. M. Prasil ajoute un exemple de
sa propre expérience : la représentation graphique du niveau du
liquide dans une chambre d’eau. (Voir ScAw. Bauszeitung, vol. L1I,
Wasserschlossprobleme;.

1V. Résolution graphique de probléemes d’hydraudynamique.
Lies méthodes graphiques sont les mieux appropriées a 'étude que
I'ingénieur doit faire de ces questions: elles lui donnent une exac-
titude bien suffisante. M. Pragil signale les contributions que 'on

trouve dans HovzmiLLEr, Ingenienr-Mathematik, ainsi que dans son

étude publiée par la Schw. Bauzeitung, vol. LI, Zur Geometrie
der konformen Abbildungen von Schaufelrissen. ‘

-
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11 établit ensuite les propriétés géométriques suivantes et mon-
tre le role utile qu’elles jouent dans les résolutions graphiques :

I. L’ensemble des trajectoires orthogonales planes peut étre divisé en
catégories qui sont caractérisées par la forme de la fonction.

IT. Deux familles de trajectoires correspondantes obtenues en donmant
aux parameétres des accroissements égaux, divisent le plan en rectangles
curvilignes élémentaires ; la fonction caractéristique de la catégorie donne le
rapport entre les cotés.

III. Les rayons de courbure sont donnés par des expressions faciles &
représenter graphiquement.

IV. Entre les trajectoires de catégories différentes il existe des liens qui
se prétent également aux méthodes graphiques.

Le conférencier montre '’emploi de ces théorémes a l'aide de
deux exemples, en en faisant ressortir les liens avec la théorie du
potentiel. — Discussion : MM. Furrer et GRossMANN.

4. — M. O. Sriess (Bile) expose quelques considérations géométri-
ques. Supposons qu'un segment de droite se meuve sur une
surface réglée en coincidant constamment avec une génératrice et
en ayant toujours son milieu sur la ligne de striction; ses extré-
mités décrivent des courbes d’égales longueurs. Nous appellerons
le lieu du milieu du segment directrice et les courbes engendrées
par ses extrémités courbes conjuguées. Silindicatrice sphérique
de la surface réglée et la directrice sont algébriques, les deux
courbes conjuguées le sont aussi et réciproquement. On recherche
toutes les courbes conjuguées : 1° qui sont sur la méme surface;
2° qui sont congruentes ou symétriques; 3° qui se réduisent a une
seule courbe (analytique monogéne). Nous nommerons courbes 7
les courbes que nous trouvons dans ce dernier cas; elles posse-
dent une corde qui sous-entend un arc de longueur constante. Si
cet arc est égal a la moitié du périmetre, la courbe Z correspon-
dante limite une surface de Mobius. Lorsque les courbes Z sont
planes, elles satisfont une équation fonctionnelle trés remar-
quable.

On peut généraliser ces considérations et faire prendre au seg-
ment une double infinité de positions. Les droites sur lesquelles il
se trouve forment une congruence isotrope, et les surfaces décrites
par ses extrémités, les surfaces conjuguées, sont développables
Pune sur 'autre. Deux cas sont particuliérement intéressants,
lorsque les surfaces conjuguées sont congruentes ou symétriques
et lorsqu’elles se réduisent a une seule surface Z. On trouve une
des surfaces Z, lorsque le lieu du milieun du segment est une sur-

face a un seul c6té. — Discussion : MM. Grossmaxn, Mzuissner et
Furter.
5. — La communication de M. D. Mirimanorr (Geneéve) est inti-

tulée Sur le dernier théeoreme de Fermat. En 1'absence de son au-
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teur, M. le prof. Fehr en donne lecture apres quelques mots d’'in-
troduction du président. En voici le texte complet :
Supposons que I'équation de Fermat

xp—}—‘)p—l—zp:()/,

p étant un nombre premier supérieur a 2, soit possible en nombres
entiers x, y, z premiers a p et soit z I'un des six rapports

&

= |
N R
|
SEEN

R[|=

¥

Dans une Note insérée aux Comptes rendus de 'Académie des
Sciences de Paris, du 24 janvier 1910, j’ai montré que 7 vérifie un
systeme de congruences dont les plus simples fournissent les con-
ditions ¢ (2) = 0 (criterium de Wieferich) et ¢ (3) =0, ¢ (m) dési-

. mP—! — 1 .
gnant le quotient de Fermat —————. D’autres conditions se

rattachant aussi au criterium de Wieferich ont été données par
M. G. Frobenius dans les Ber. Akad. Berlin du 24 février. Mais
voici un critére un peu différent qu'on obtient a 'aide de consi-
dérations analogues. Désignons par ¢, , (¢ le polynome

£ 3 Pl 14+ 67 —1 — /

ou encore

T p—1 P

On sait que @, , (¢) s’annule pour =7 (propriété déja utilisée
par Legen‘dre) ; la congruence ¢,_, (t) = 0 admet donc les six ra-

. X . . ’ < v .
cines ¢ — I etc. Mais il y a plus, et c’est la le résultat que je

voulais indiquer : cette congruence admet aussi les racines t=—1
et t— — 1%. Je tiens encore a faire remarquer que les critéres
précédemment rappelés expriment des propriétés particuliéres
du polyndme ¢, , (7). Les conditions ¢(2) =0 et ¢(3) = 0 re-
viennent en effet a celle-ci: la congruence ¢, ,(f) = 0 admet les
racines 1 et 2.

Des résultats analogues et la théorie de la méthode dont je me
suis servi dans ces recherches paraitront prochainement dans le
Journ. f. reine u. angew. Mathematik.

6. — M. MgissNer (Zurich) parle d’une surface jouissant d’un
triple degreé de liberté dans tout tétraeédre régulier circonscrit. Une
sphere inscrite dans un polyédre peut toujours tourner autour de
son centre. D’autres surfaces ont une propriété analogue. Il existe
une surface ¥ qui peut prendre une triple infinité de positions &
Lintérieur d'un tétraédre régulier circonscrit. Il faut que tous les
tétraédres réguliers circonscrits soient égaux. Soient &, 7, [ les

s s

e
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cosinus directeurs et p (&, 7, { la longueur de la perpendiculaire
abaissée d’un point O sur un plan tangent a F. La surface F doit
satisfaire l'équation fonctionnelle :

(1) 2 pl&; s n; , §) = h (constante)

=1

§i, 7, et CL. étant les cosinus directeurs de quatre droites formant

entre elles des angles égaux. M. Meissner montre gue toute fonc-
tion du second degré en &, n et  donne une solution. Par un chan-

gement d’axes de coordonnées, on peut mettre cette fonction sous
la forme

(2) pE,n, 0 = A + Bn*  CZ* .

[.a surface I¥ définie par la condition 2 est une solution de notre
probleme. Elle est convexe lorsque :

A
A=B=C22>0.

Elle ressemble a un ellipsoide a trois axes. Ses plans de coor-
données en sont trois plans de symétrie. Tous ses contours appa-
rents sont des courbes dont tous les triangles équilatéraux cir-
conscrits sont égaux. Il y a deux plans sur lesquels la surface se
projette orthogonalement suivant un cercle de rayon B. La surface
F est couverte d’'une famille de courbes du quatriéme ordre; ces
courbes ne se coupent pas; l'une d’elles dégénére en deux el-
lipses. La longueur totale des arétes est la méme pour tous les
parallélipipedes rectangles circonscrits a la surface. M. Geiser a
fait remarquer a M. Meissner que la surface F est la transformée
par polaire réciproque de la surface de Fresnel

22

B TG

2

~

2
(@ 45 + P = +
qui correspond a l'ellipsoide

2

a? 2

+ :)2 + z l . 0
VA B C T

[.a surface F est de quatrieme classe.

Discussion : MM. Sriess et FugTER.

7. — M. H. Fenr (Geneve) parle de l'état actuel des travaux de
la Commission internationale de Uenseignement mathématique et
de la sous-commission suisse. Le compte rendu détaillé publié
dans cette Revue (n° de septembre, p. 365) nous dispense de résu-
mer ici cet exposé. Bornons-nous a rappeler la liste des rapports,
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actuellement en préparation, et concernant les divers types d’éta-
blissements de la Suisse :

Enseignement primaire, par M. ST®CKLIN (Liestal, Bale).

Ecoles moyennes élémentaires (Mittelschulen), par M. Ba-
DERTSCHER (Berne).

" Enseignement secondaire supérieur, par M. BRANDENBERGER (Zu-
rich). -

Ecoles supérieures de jeunes filles, par M. Gubler (Zurich).

Enseignement technique moyen, par M. Crelier (Bienne).

Ecoles de commerce et d’administration, par M. Morr (Lausanne).

Ecoles normales-d’instituteurs et d’institutrices primaires, par
M. Scuerrer (Kiissnacht, Zurich).

Enseignement universitaire, par M. Grar (Berne).

Enseignement technique supérieur, par M. Grossuan~ (Zurich).

En outre, la sous-commission a estimé qu’il serait utile d’avoir
un exposé de 'enseignement mathématique dans les écoles nou-
velles dites Landerziehungsheime, créées tout d’abord en Alle-
magne, et dont on trouve plusieurs établissements similaires
aujourd’hui en Suisse. [.e rapport a été confié a M. Marrter
(Frauenfeld).

Ces rapports seront publiés avec le concours de la Confédéra-
tion et des principaux cantons, sous le titre : L’enseignement ma-
thematique en Suisse, rapports de la sous-commission suisse, pi-
bliés sous la direction de M. H. Feur.

8. — M. Rupio {Zurich) parle de la publication des ceuvres
d’Euler. Le 6 septembre 1909, la Société helvétique des Sciences
naturelles décida, a 'unanimité, de publier les ceuvres d’Euler
dans la langue originale. En décembre 1909, MM. Rudio, Krazer
et Stickel furent chargés de cette publication. Ils dressérent le
plan de 'ceuvre en se basant sur le projet de M. Stidckel; ils éta-
blirent la liste des savants qui éditeront les 44 volumes. Aprés
une étude approfondie, ils ont résolu les questions se rapportant
a 'impression, au papier et aux illustrations. M. Weber (de Stras-
bourg) s’est chargé du premier volume, qui contiendra ’algebre;
grace a ses efforts et a ceux de la maison Teubner, ce volume pa-
raitra a la fin de I'année. La mécanique et la dioptrique paraitront
au commencement de 1911. On peut espérer voir, dans le courant

de I’année prochaine, I'apparition de cinq volumes. Aprés que -

M. Enestrom etit dressé le catalogue complet des cuvres d’Euler,
la Commission a recu de Pétersbourg une liste des manuscrits
qui sont en possession de I’Académie. Ces manuscrits, compre-
nant 165 fascicules, vont étre envoyés a Zurich..Une revision pro-
visoire de la liste a montré-qu’ils contenaient une foule de travaux
inconnus. On y trouve un grand nombre de résumés et de comptes
rendus qu’Euler a écrits de sa main et a consacrés, soit & ses pro-
pres travaux, soit a des travaux d'autrui; on ignorait leur exis-

N
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tence. Il y a aussi beaucoup de lettres inconnues. Pour ne pas
donner les originaux a 1’i 1mpr1meur on les fera photographier en
double; un exemplaire ira a I'imprimerie, I'autre aux archives;
ils pourralent former le commencement d'une sorte de Musee
d’Euler, dont on pourrait mettre le siege & la Bibliotheque de
I’Université de Bale. Le premier volume commencera par I'éloge
d’Euler par Nicolas Fuss; cet éloge ne sera pas sous la forme
ou il fut prononcé a Pétersbourg, mais sous celle ou il fut im-
primé a Bale. On insérera, dans ce volume, le portrait d’Euler
gravé par Mechel, d’apres le tableau d’Handmann (1750). En outre,
le premier volume de chaque série contiendra un portrait d'Euler;
la mécanique aura une héliogravure d’aprés la gravure de Weber.
On en a envoyé la planche de Pétersbourg & Zurich, ainsi que
celle d’'une copie sur acier, faite vers le milieu du siécle dernier,
de la gravure sur cuivre que Kiittner exécuta en 1780, d’apres le
portrait d’Euler par Darbes. Ces planches sont bien conservées.
M. Rudio termine sa communication en priant chacun de I'aider
dans ses recherches des lettres inédites d’Euler; on doit encore en
trouver chez les partieuliers.

M. Fenr dit que la ville de Genéve posséde le portrait d’Euler
par Darbeés . Il provient d’'un legs du publiciste genevois Etienne
Dumont. Déposé d’abord a la Bibliotheque publique et universi-
taire, il a été transféré au nouveau Musée d’Art et d’Histoire.
M. Fehr montre une photographie de ce tableau, ce qui permet
une comparaison intéressante avec la gravure de Kiittner et une
gravure tirée sur la planche venue de Pétersbourg.

9. — M. Laemmer (Zurich) fait une communication, intitulée,
Mathématique et Biologie, dans laquelle il signale ceux des grands
problémes que le blologue et le mathématicien croient pouvoir
aborder avec succeés. Les méthodes dont ils se servent reposent
sur la théorie des probabilités; elles utilisent principalement les
différentes formations de la valeur moyenne, la « Standard-Devia-
tion », et le théoreme de Bernoulli. I.’un des principaux buts de

la Biologie mathématique est d’établir une loi générale de I'héré-

dité.

.a prochaine réunion aura lieu a Soleure, en septembre 1911.

Société suisse des professeurs de mathématiques.
Réunion de Baden, 9 octobre 1910.

La Société suisse des professeurs de mathématiques a tenu sa
12m¢ réunion a4 Baden, le 9 octobre 1910, sous la présidence de
M. C. BranpenBERGER (Zurich), président, et M. C. Ecr1 (Lucerne),

1 Voir I’Ens. math. du 15 janv. 1910, p. 55-56.
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