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M. Ficlds modifie séparément et d’'une maniére convenable, par suppression
des termes de moindre degré, chacune des séries de puissances

Q1. Qz\y ... Q,l__1 .

M. Fields suppose done connue toute la théorie du dueloppemenl des
fonctions algébriques e séries de puissances dans le voisinage d'un point
donné.

Une fois résolues toutes les queétions qui touchent au probléme fonda-
mental, M. Fields acrive sans difficulté au point central de toute sa théorie,
a son théoréme complémentaire, par lequel du nombre des constantes qui
interviennent dans une fonclion arbitraire, on passe a celui des constantes
de la fonction la plus générale dont les infinis constituent un systeme adjoint
du systéme des infinis de la fonction donnée.

Du théoréeme complémentaire découlent ensuite comme simples corollaires
les propositions les plus essentielles, celles de Brill-Neaether et de Riemann-
Roch qui, en dernier ressort, lui sont d’ailleurs équivalentes. Les théorémes
connus touchant les points de Weierstrass en sont de méme des consé-
quences immédiates. M. Fields peut aussi, en se basant sur le théoréme
complémentaire, élablir que le genre reste inaltéré a la suite d une transfor-
mation birationnelle quelconque, puis généraliser les formules de Pliicker
ol esquisser enfin une théorie des systémes corésiduels. Le livre s’achove
par un apercu rapide des propriétés essentielles des intégrales abéliennes
de chaque espece.

Lies deux théories, celle de M. Fields d’une part et celle de MM. Hensel
et Landsberg d’autre part, quoique tout a fait distinctes el indépendantes,
suivent une marche parall¢le. Au moment, toutefois, ou le premier de ces
auteurs s’arréte, les deux autres poursuivent en utilisant systématiquement
une notion dont M. Fields ne fait usage nulle part mais qui simplifie la plu-
part des énoncés, celle des diviseurs premiers algébriques.

N'importe. Le but que M. Ficlds s’était proposé se trouve complétement
atteint. Sa théorie ne laisse rien a désirer. Le théoréme complémentaire est
¢tabli sans ancune hypothese restrictive touchant les singularités de I'équa-
tion qui sert a la définition du corps. A cet ¢gard, M. Fields va trés loin
puisqu’il lui est indifférent de supposer que celle-ci soit ou non irréductible,
pourva que les facteurs multiples en aient été éliminés. Cette hypothese a
son avantage car clle le conduit dans le cours du volume & une extension de
l2 notion de genre ainsi qu'a un certain critere d'irréductibilite.

Le livre de M. Ficlds cst intéressant d’un bout a4 'autre ; la personnalité
de son auteur, connu par d’excellents travaux antérieurs, sa compétence
absolue, le soin apporté a chaque page du volume rédigé une premiere fois
en 1898, sont autant de garants que l'ouvrage ci-dessus sera aussi bien
accueilli des chercheurs en quéte de méthodes nouvelles que des amateurs
de rigueur absolue, désireux en méme temps d’'unc exposition aussi rigou-
reuse que possible. G. Dumas (Zurich).

Le Vavasseur. — Quelques démonstrations relatives a la théorie des
nombres entiers complexes cubiques. — Propriétés de quelques groupes
d'ordre fini. — 1 vol. gr. in-82, 66 p.; 3 fr.; Gauthier-Villars, Paris, 1908.

Dans un mémoire publié en 1897 (dnn. de la Fac. des Sciences de Tou-
louse) Stieltjes a énoncé, sans démonsiration, quelques propositions relatives
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A Ta-théorie des nombres entiers cubiques. M. Le Vavasseur fait voir, dans
son premier mémoire, que les théorémes de Stieltjes se déduisent trés sim-
plement de la loi de réciprocité d’Eisenstein. Pour mettre le lecteur en me-
sarc de lire les mémoires d’Eisenstein et de Stieltjes I'auteur esquisse rapi-
.dement les principes essentiels de la théorie du corps cubique. On sait que
ce corps rventre comme cas particulier dans la catégorie des corps algébri-
ques formés avee les racines de I'unité qui ont été étudiés pour la premiere
fois par Kummer. Mais on peut en faire une ¢tude directe soit a 'aide des
mdéthodes fécondes de Kummer et de Dedekind, soit en prenant pour modéle
‘Gauss dans son mémoire « Theoria residuorum biquadraticorum commen-
tatio secunda ». La méthode de Gauss est certainement l'une des plus élé-
mentaires, — c’est elle qui a servi de modele a M. Le Vavasseur dans son
mdmoire sur les nombres cubiques.

Le second mémoire de M. Le Vavasseur est consacré a U'étude de quelques
groupes d’ordre fini. On sait I'énorme importance qu’a prise. depuis Abel et
Galois, la théorie de ces groupes dans la résolution algébrique des équa-
tions. Mais il reste encore beaucoup o faire dans ce domaine malgré les tra-
vaux de Jordan, de Kronecker, de Hermite.

M. e Vavasseur s'occupe d'abord des groupes (*ycliques d'ordre quelcon-
que et de leurs isomorphismes. Il passe cusunile 4 des groupes pius com-
plexes. Le probléeme de la formation des groupes et la recherche des iso-
morphismes deviennent alors beaucoup plus difficiles. Mais 'emploi heu-
reux des imaginaires de Galois et Pintroduction d’'un exposant imaginaire
symbolique permettent de simplifier considérablement I'étude des groupes
considérés par M. l.e Vavasseur, et l'auteur arrive a des résultats curieux.
Ce travail se rattache du reste & un autre mémoire du méme auteur publié
en 1904 dans les dnnales de "Université de Lyon (fasc. 15). On le lira avec
nterct, :

D. Mirmmanorr (Geneve).

F. Prevzker. — Lehrgang der Elementar-Mathematik. 1I. Teil. Lehrgang
der Oberstufe. — 1 vol. in-8¢, relié, 442 p., Teubner, Leipzig.

Nous avons analysé le premier volume de cet ouvrage dans le no de mai
1907, Le second volume est plus spécialement destiné aux éleves des classes
supéricures des gymnases prussiens. De méme que dans le premier, Pauteur
a tenu compte dans une tres large mesure du veeu, exprimé dans les milieux
peédagogiques, et notamment au sein de la « Société allemande des natura-
listes et des médecins », en vue d’une réforme de I'enseignement des mathé-
matiques ¢élémentaires. La matiére traitée dans ce nouveau volume lui a
permis de donner encore plus d’extension & sa méthode d’enseignement.
[ ouvrage se divise en deux parties : Algébre et Géométrie.

Ire partie. Algébre. — a) Fonctions définies au moyen d’'équations ; repré-
sentations graphiques; résolution d'un systéme d’équations du premier
degré et introduction des déterminants ; propriétés de ces derniers; équa-
tions des deuxiéme, troisiéme el quatrieme degrés; quelques propriétés
genérales des équations; méthodes d’approximation pour la recherche des
racines incommensurables ; maxima et minima de quelques fonctions. — b)
Extension de la notion de nombre:; nombres entiers, fractionnaires, irra-

tonuels : nombres imaginaires ; formule de Moivre. — ¢/ Arrangements et
‘ .. o n nin—1...(n—%k+1
combinaisons ; propri¢tés du symbole — ) ( Jenk)
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