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loppement psychologique et comme insirument de naissance, et 20 ceux

qui se rapportent au sens et a lacquisition des concepts plus g,énéraux
d’espace, temps, force, mouvement, etc., et a leur emploi dans la science. '

C’est aux premiers qu’est consacré la suite du volume présenté aujourd’hl'n
au public. Dans la logique pure, I'auteur recherche la valeur réelle des lois
formelles du raisonnement et les conditions auxquelles elles deviennent un
criteriam probant a 'égard des faits ; pour la logique formelle, il a besoin
de retenir son nom, comme instrument rigoureux de transformation du
raisonnement dont la valeur peut étre contrdlée indépendamment des
vérifications de I'expérience et de la vérité ou de lafausseté des hypotheses,
voire méme de leur contenu effectif, c¢’est-a-dire de la signification réelle du
raisonnement.

J.-C. FieLps. — Theory of the algebraic Functions of a complex variable.

— 1 vol. in-4v, 186 p.; Mayer et Miiller, Berlin.

De tous les domaines des sciences mathématiques. 'un des plus explorés
¢l des plus éludiés, 'un de ceux auxquels la plupart des géométres re-
viennent avec prédilection, est celui des fonctions algébriques d’une variable.
Les notions les plus diverses y affluent et ¢’est par des méthodes trés éloi-
gnées en apparence que les mémes problémes se trouvent résolus.

Ici, comme d’ailleurs dans presque toutes les théories, I'évolution histo-
rique n’a pas suivi la voie qui semble la plus logique. Le théoréme d’Abel,
par exemple, puis, plus tard, tous les résultats auxquels Riemann fut con-
duit, intuitivement pour ainsi dire, en considérant les surfaces qui portent
son nom, ont précédé les célebres lecons de Weierstrass, Celui-ci fut I'un
des premiers qui s’efforca de fonder systématiquement la théorie des trans-
cendantes abéliennes sur celle des fonctions algébriques proprement dites.

Les mémes tendances se retrouvent aujourd’hui chez ceux qui, disciples
de Kronecker et de MM. Dedekind et Weber, adoptent des procédés arith-
métiques qui, convenablement modifiés, devront permettre un jour d’édifier
parallélement a la théorie supérieure des nombres une théorie complete des
fonctions algébriques de une ou plusieurs variables indépendantes.

M. Fields, dont le remarquable volume a paru peu apres le grand traité
de MM. Hensel et Landsberg?, parait avoir eu, comme peut-étre aussi ces
deux auteurs, le désir essentiel de montrer comment on pourrait parvenir
a un pareil résultat. Comme eux et avec tous ceux qui cherchent a se placer
au point de vue arithmétique, M. Fields s'attaque d’abord a un probléme
qu'avec raison on considére comme fondamental pour toules ces mémes
théories, celui de la construction de fonctions du corps algébrique consi-
déré ayant en des points donnés de la surface de Riemann correspondante
des infinis d’ordres donnés.

MM. Hensel et Landsberg font dans ce but usage de systémes fondamen-
taux dont ils transforment successivement les fonctions, tandis que M. Fields,
cn se servant d’'une méthode, dite par lui de déformation des produits,
arrive au méme résultat. Cette méthode elle-méme sera suffisamment carac-
térisée, quoique d'une facon sommaire, en disant qu’étant donnée une fonc-
tion G(z, ¢) qui, décomposée en facteurs, s’derirait :

G(: ’ V) ::)‘n—‘l (V - Q1)'(V - Q2) T QIL—'J’ !

1 - . - - o . . . . . .
HEeNsEL et LANDSBERG, Theorie de algebraischen Funktionen einer Variablen wund ihre
Anwendung aunf algebraische Kurven und Abelsche Intcgrale.
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M. Ficlds modifie séparément et d’'une maniére convenable, par suppression
des termes de moindre degré, chacune des séries de puissances

Q1. Qz\y ... Q,l__1 .

M. Fields suppose done connue toute la théorie du dueloppemenl des
fonctions algébriques e séries de puissances dans le voisinage d'un point
donné.

Une fois résolues toutes les queétions qui touchent au probléme fonda-
mental, M. Fields acrive sans difficulté au point central de toute sa théorie,
a son théoréme complémentaire, par lequel du nombre des constantes qui
interviennent dans une fonclion arbitraire, on passe a celui des constantes
de la fonction la plus générale dont les infinis constituent un systeme adjoint
du systéme des infinis de la fonction donnée.

Du théoréeme complémentaire découlent ensuite comme simples corollaires
les propositions les plus essentielles, celles de Brill-Neaether et de Riemann-
Roch qui, en dernier ressort, lui sont d’ailleurs équivalentes. Les théorémes
connus touchant les points de Weierstrass en sont de méme des consé-
quences immédiates. M. Fields peut aussi, en se basant sur le théoréme
complémentaire, élablir que le genre reste inaltéré a la suite d une transfor-
mation birationnelle quelconque, puis généraliser les formules de Pliicker
ol esquisser enfin une théorie des systémes corésiduels. Le livre s’achove
par un apercu rapide des propriétés essentielles des intégrales abéliennes
de chaque espece.

Lies deux théories, celle de M. Fields d’une part et celle de MM. Hensel
et Landsberg d’autre part, quoique tout a fait distinctes el indépendantes,
suivent une marche parall¢le. Au moment, toutefois, ou le premier de ces
auteurs s’arréte, les deux autres poursuivent en utilisant systématiquement
une notion dont M. Fields ne fait usage nulle part mais qui simplifie la plu-
part des énoncés, celle des diviseurs premiers algébriques.

N'importe. Le but que M. Ficlds s’était proposé se trouve complétement
atteint. Sa théorie ne laisse rien a désirer. Le théoréme complémentaire est
¢tabli sans ancune hypothese restrictive touchant les singularités de I'équa-
tion qui sert a la définition du corps. A cet ¢gard, M. Fields va trés loin
puisqu’il lui est indifférent de supposer que celle-ci soit ou non irréductible,
pourva que les facteurs multiples en aient été éliminés. Cette hypothese a
son avantage car clle le conduit dans le cours du volume & une extension de
l2 notion de genre ainsi qu'a un certain critere d'irréductibilite.

Le livre de M. Ficlds cst intéressant d’un bout a4 'autre ; la personnalité
de son auteur, connu par d’excellents travaux antérieurs, sa compétence
absolue, le soin apporté a chaque page du volume rédigé une premiere fois
en 1898, sont autant de garants que l'ouvrage ci-dessus sera aussi bien
accueilli des chercheurs en quéte de méthodes nouvelles que des amateurs
de rigueur absolue, désireux en méme temps d’'unc exposition aussi rigou-
reuse que possible. G. Dumas (Zurich).

Le Vavasseur. — Quelques démonstrations relatives a la théorie des
nombres entiers complexes cubiques. — Propriétés de quelques groupes
d'ordre fini. — 1 vol. gr. in-82, 66 p.; 3 fr.; Gauthier-Villars, Paris, 1908.

Dans un mémoire publié en 1897 (dnn. de la Fac. des Sciences de Tou-
louse) Stieltjes a énoncé, sans démonsiration, quelques propositions relatives
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